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Phat trién nghién cttu ting dung clia
Phong Phuong phap Toan Ly,
Vién Toan Hoc
GS. TSKH. Ng6 Vin Lugc™V

Nim 1962, GS. Ta Quang Btu (lic do
13 Ph6 cht nhiém Uy ban Khoa hoc va K§
thuat nha nuéc) chi truong chon mot sb
sinh vién t6t nghiép xudt sic cla trudng
Pai hoc Téng hop Ha Néi vé 1am bd khung
dé€ chudn bi thanh 1ap Vién Han 1am Khoa
hoc Viét Nam. Thuc hién chu truong do,
GS. Lé Van Thiém da chon 7 ngu’éi vé dé
xay dlmg Vién Toan hoc sau nay Nhu’ng
nguoi diu tién dudc chon vé T8 Ham bién
phtic ¢6 t6i va anh Hoang Dinh Dung.
Vé sau c6 thém cac anh Lé Vin Thanh,
Tran Gia Lich, Hd Huy Khodi, Nguyén Vin
Gia...

GS. Lé Van Thiém luén hlIOng chung t01
két hop nghlen cltu ly thuyet v6i cac van
dé tng dung cap thiét dbi v6i dit nudce
nhu: thiy 10i, phong chdng thién tai, bio
li. Theo dinh huéng d6 nhom tap trung
nghién ctu bai toan bién ctia ham bién
phitc va ting dung vao bai toan thim, tinh
toan dong chay trén hé théng séng ngoi
va ly thuyét né min.

1. UNG DUNG LY THUYET NG MIN

Nam 1963, GS. Lé Van Thiém mdi vién
sy Lién X6 M.A. Lavrenchiev sang Viét
Nam va bdo cio vé ly thuyét nd min.
V6i gid thiét khi nd méi trudng dit d4
dugc xem 1a mot chat 10ng 1y tudng va st
dung phuong phap ham bién phiic, Vién
s§ Lavrenchiev da giai thich dudc nhiéu
hién tuong quan trong trong 1y thuyét nd
nhu: min 16m, nd min dinh huéng... St
dung cac két qua nghién citu clia Vién sy
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Lavrenchiev, nhom ching t6i da tham gia
giai quyét mot sb van dé thuc tién cta
Viét Nam.

Nam 1964, phbi hop v6i Phong Ki
thuat Khu Gang thép Thai Nguyen chung
toi tham gia t1nh toan no min buong cG
16n (v6i 5 tAn thubc né 1a vu n6é min
budng 16n nhét lic d6) tai méd da Nii Voi,
dé€ 14y dé kip thoi xay dung Khu Gang
thép Thai Nguyén.

Nam 1966, chtng toi phéi hop véi
Cuc Ky thuit B6 Qudc phong l4p bang
tinh toan né min gitp cho cdng binh mé
duong. Trong cac nam 1965, 1966, ching
t6i phéi hop véi Vién Thiét k& Bo Giao
thong tham gia tinh todn né min dinh
huéng nao vét kénh Nha Lé d€ dam bao
giao théng thoi chién doan tit Ninh Binh
dén Ha Tinh.

Thoi ky nay may bay My ban pha ac
liét hé thong ducng sat Va dUOng bd cua
ta, nhim ngin can viéc tiép té sung dan,
luong thuc cho chién truong mién Nam.
vung glap gi6i Thanh Hoa - Nghe An,
dudng sit, dlIOng bo tap trung vao mot
hém nu1 lai co nhiéu cau (cAu Véng, cAu
HG, ciu Hoang Mai) nén thudng xuyén
bi bom M§ cit dut. Vi thé cap trén chi
truong mé thém dudng vén tai thay theo
kénh Nha L&, ¢6 tubi doi ca ngan nim da
bi bodi 14p. Nhém chiing t6i (anh Thanh,
anh Lich, anh Khoai va t6i) tinh toan thiét
ké min dinh huéng va cling can bd ky
thut Vién Thiét ké giao théng ra céng
truong (vao ban dém dé tranh may bay
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dich), huéng dan thanh nién xung phong
va dén cong hda tuyén ché tao min dinh
huéng, nhim dua dét cat bay vé mot bén
kénh. Phuong phap nay cho phép giam
nhiéu céng stic nao vét kénh, dam bao
tién d6 thi céng phuc vu chién truong.

Tham gia nhém né min tai khtc kénh
Nha Lé & Hoang Mai con c6 cac anh
Lé Hung Son, Nguyén Kim Pinh. Nhém
nay nim 1967 tham gia 4p dung n6 min
dinh huéng trong viéc 1am dudng H6 Chi
Minh, doan qua riing Hoa Binh.

T6 Ham phiic so tan tai Ha Bac, 1965-1966. Tit trai qua phai:
Lé Vin Thanh, Tran Gia Lich, Ngb Vin Ludc. (Anh: N.V. Lugc.)

Nam 1972, nhém chtng t6i tham gia
tinh toan n6 min 16m & cidc mé da Phi Ly,
bbng M, phuc vu cho viée ddm bao giao
théng dudng sit thoi chién.

2. UNG DUNG LY THUYET THAM

Chung t6i dudc nghe GS. Lé Van Thiém
doc bai giang vé ting dung ham phtc vio
Iy thuyét thdm tir khi hoc tai Khoa Toan
trudng DH Téng hop Ha Noi. Sau khi vé
B6 phén nghién citu Toan Ly, Uy ban Khoa
hoc va Ky thuét Nha nuéc, ching toi tiép
tuc nghién cttu 1y thuyét, déng thoi tim
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cach ting dung vao thuc tién. Ung dung
dAu tién cta ching tdi 13 tinh toan thim
d€ thau chua, rita min cai tao thanh dat
trong lGa tai ndng trudng Rang Dong,
Nam Ha [12].

Qua qua trinh nghién cttu é T6 Ham
phtic cling nhu Phong Phuong phap Toan
Ly (thanh lap nam 1978), chiing t6i nhan
thiy d€ c6 thé gidi quyét cac van dé thuc
tién cAn phai phét trién cac phuong phap
gidi gin dung nhu sai phin hitu han,
phan tit hitu han, biéu dién téng,... Dong
thoi phai xay dung cac chuong trinh phin
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mém dé€ tim 15i giai sb, tic 1a phai tin hoc
hoa toan hoc.

GS. Lé Van Thiém da cit cac can bd
cht chét ctia Phong dén cac trung tim
tinh toan 16n clia Lién X6 va Phap dé
phat trién huéng nghién citu nay. Nho d6
ching t6i di xay dung duge b phan mém
tim 161 giai s6 cho bai toan thAm qua d4p
d4t (bai toan c6 bién tu do), nhd phuong
phép phan td hitu han, ¢ thé chay trén
ca may tinh 16n cling nhu trén may tinh
dé€ ban. Nho c6 bo phan mém nay, chiing
t61 dd ky hop ddng khoa hoc véi Ban S6ng
Pa dé€ gidi quyét vin dé thdm va én dinh
cta dap thay dién Hoa Binh. Mua i cac
nam 1981, 1982, dép thiy dién Hoa Binh
dang x4y dung dé dang. Néu khéng c6
bién phép xt I, lii ¢ thé cubn trdi phan
dip di ddp. Dua trén két qua tinh toan
cta chung t6i, cac can bd ky thuit cia
Ban S6ng Da chon giai phap dung cac coc
cur bé téng gia cb nhitng vung dét yeu do
thdm, nén dap da dung vitng qua hai mua
18, gép phan dam bao ding tién d6 thi
cong dap thuy dién Hoa Binh. Bo phan
mém nay da dugc chung to1 ma rong dé
tinh thdm qua hé théng gébm nhiéu dap
dat [7].

Sau nay, khi mot sb can bo Phong
Phuong phap Toan Ly chuyén di noi khac,
ting dung clia bai toan thdm dudc mé
rong sang mét sb linh vuc, trong d6 cb
nganh dau khi. D€ nang cao hiéu qua
khai thac, phai gidi mot bai toan dau khi
phttc tap. Mot mit do chét 16ng khéng
phai 13 nuéc ma 1a du thoé hoidc khi dbt
nén qui luat thAm tuyén tinh cta Darcy
khéng con ding nita, titc la phai giai
bai toan thidm phi tuyén. Mit khac méi
trudng thidm c6 tinh bit déng nhit rit
cao. Chang han tai nhiéu mé dau khi
Viét Nam (nhu mé Bach HS, mé Rdng
clia Vietsovpetro), dau khéng nim trong
cac via trAm tich théng thudng ma nim
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trong ting d4 méng granite nitt né. Hién
chua c6 bé phin mém nao cho mé hinh
thdm loai nay. Ching t6i di clng can
b6 dia chit cta Xi nghiép Lién doanh
Vietsovpetro tim chon dudc phidn mém
Imex clia Canada tuong doi phu hop, dé
can bd ki thuit Vietsovpetro phdi hop véi
nhiéu don vi trong nuée (trong d6 ¢6 Vién
Co hoc tng dung thudc Vién Khoa hoc
Viét Nam) cai tién thich hop, gép phan
d€ Vietsovpetro thiét ké phuong an khai
thac mé tbi wu, nang cao hé sb thu hoi
dau [8, 9, 2].

3. UNG DUNG TfNH TOAN DONG CHAY

Cung v6i Vién Co hoc, Phong Phuong
phap Todn Ly cua Vién Toan hoc thuc
hién nhiéu nghlen ctu ly thuyet cung nhu
xay dung cac bo chuong trinh phan mém
tinh dong chay trén hé théng sdng ngoi
Viét Nam [1]. Ngay tit nam 1976, phong
ching t6i da xay dung dudc bé chuong
trinh tinh dong chay trén s6ng va kénh
hé [4]. Phong chung t6i cling xdy dung
cac bd chuong trinh tinh khuéch tan va
x01 mon long s6ng do dong chay sau dip
thily dién Hoa Binh [3]. B6 chuong trinh
ctia phong ching t6i vé tinh lan truyén
song gian doan khi v dép thiy dién Hoa
Binh, cho phép hinh dung mtc do thiét
hai & viing ha du dé chuin bi cac bién
phap phong ngtia [5, 6]. Phong chung toi
cling xay dung bo chuong trinh tinh mitc
d6 6 nhiém nuée 6 hd thiy dién Tri An va
trén song Sai Gon sau dép thty dién nay.

4. KET HOP NGHIEN CUU, UNG DUNG, VA
DAO TAO

Ngay tit khi thanh 14p T8 Ham bién
phtic, ching téi da tham gia giang day
chuyén dé Cdc phuong phdp todn hoc
trong ly thuyét thdm cho cac 16p nang cao
trinh do ky su tai cac trung DH Thuy loi,
DH Xay dung, DH Giao théng, va chuyén
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dé nay vé sau di dugc viét thanh mét
cuon sach chuyén khao [11].

Trong qua trinh hoat déng, T6 Ham
bién phitc cling nhu Phong Phuong phéap
Toan Ly ludn chu trong dao tao trinh do
cao (tién sy, tién sy khoa hoc). GS. Lé
Van Thiém da cling chting t6i huéng dan
va tién hanh bdo vé thanh céng nhiing
ludn 4n pho tién sy diu tién tai Vién Khoa
hoc Viét Nam ndm 1978. D6 1la NCS. Ngo
Xuén Son (PH Su pham Ha Néi) véi dé
tai "Mot sb biéu dién tich phan va nghiém
tudng minh mét 16p bai toan bién cua
ham z*-gidi tich" va NCS. Pham Hitu Vinh
v6i dé tai "Phuong phap bifu dién t6ng
va bai toan thAm débi xiing truc trong mdi
trudng khong dong chét".

Hai can bd cta Phong Phuong phap
Toan Ly (cac anh Nguyén Vin Ngoc va Vii
Vin Dat), dua trén cac két qua nghién ctiu
trong thdi gian 1am viéc tai Phong, da bao
vé thanh cong luan 4n phé tién sy tai Lién
X6 (cung v6i cac giao su Lién X0, TS. Ngo
Van Lugc 13 ngudi déng huéng din hai
lu&n an nay). NCS. Lé Xuin Quang, Vién
Khoa hoc Tinh toan diéu khién, ngudi
tham gia seminar ctia Phong, da bao vé
thanh cong luin an phé tién sy dudi su
huéng din ctia TSKH. Ngb Vin Ludc.
PGS. Nguyén Vin Gia, mét can bo chi
chét ctia Phong Phuong phéap Toan Ly, md
rong cac két qua nghién cttu trong thoi
gian cong tac tai Phong, da bao vé thanh
cong luan an tién sy khoa hoc tai Ba Lan.
PTS. Luu Cong Dao, dua vio cic két qua
khoa hoc trong qua trinh hgp tac nghién
ctiu gitta Phong va Ban Séng Da, da bao
vé thanh céng ludn 4n tién s§ khoa hoc
tai Lién X0.

Maic du luc lugng khong dong, Phong
Phuong phap Todn Ly di cb ging dat
ducc mot sb thanh tich trong nghién citu
Iy thuyét, iing dung thuc tién, va dao tao,
g6p phan vio thanh tich chung clia Vién
Toan hoc.
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Mét chuyén thim Viét Nam”

Peter Hilton®

DPau thang Tu nim nay®, t6i nhén
dudc mét ci dién thoai “bi 4&n” tu
TS. Judy Ladinsky, gido su y t& du phong
tai Dai hoc Wisconsin-Madison. Hoa ra
v6i cuong vi chu tich Uy ban Hoa Ky vé
Hdp tac Khoa hoc v6i Viét Nam, ba dién
thoai dé hdi liéu t6i ¢6 thé tham Pai hoc
T6ng hop Ha Noi sau khi du hoi nghi qudc
té vé topd dai sb tai Singapore vao giita
thang Sau hay khong.

Céac nha top6 6 Ha Noi, dic biét 1a TS.
Huynh Mui, truéng nhém t6pd dai sb 6
d6 (ltc 4y dang tham Hoa Ky va that ra
dang c6 mat trong van phong TS. Ladin-
sky khi ba goi cho t6i), déu biét rang toi
sé & Singapore dé du hoi nghi, va ciing
biét t6i da rit nd luc d€ gitip mét sb nha
t6pd-hoc Viét Nam dude moi sang du hoi
nghl nay. (That khong may;, nhIIng nd luc
cha t6i cubi cung da bi cuon phéang vi

quan hé chinh tri cing thing gifta Sin-
gapore va Viét Nam ltic 4y.) Toi d4 nhan
16i thim Ha Noi tit 21 dén 26 thang 6,
va biét ring cin ghé Bangkok 14y visa roi
bay tit d6 dén Ha Néi. Thuc ra Bangkok
13 sin bay duy nhéit thudc thé gi6i phi-
codng-san, tit d6 cb thé bay truc tiép dén
Ha Noi, va chi ¢6 hai chuyén mét tudn
theo méi chiéu.

T6i dén Bangkok tht Nim ngay 20
thang 6, va sau mét vai kho khan vé visa,
cling bay dugc dén Ha Noi sang s6m hom
sau trén mot chuyén bay ctia Hang khong
Viét Nam.

Dén tbi 6 sdn bay ¢ Gido su Pham®
truéng bé mon Pai s6-Hinh hoc-Tépd clia
Pai hoc Téng hop Ha Noi, va mot ngudi
dai dién ctia B6 Pai hoc® tén Hugh®
(anh &y bdo tén minh nhu thé, nhung c6
1é tén anh 4y dudc viét khac). Toi ciing

(1)Ngu6n: FOCUS, The Newsletter of the Mathematical Association of America, Volume 5 Number 6,

Nov-Dec 1985.

@)Giso su Toan hoc, Dai hoc Bang New York, Binghamton. Hilton sinh ndm 1923 tai London, Anh qué)c

va mit nim 2010 tai Binghamton, Hoa Ky
®Nzm 1985.

#gs. Pham Ngoc Thao, theo théng tin ctia GS. Nguyén Hitu Viét Hung. Cac ghi chii v& cac nhén vét
trong bai 12 do GS. Hung cung cip. Ngudi dich cdm on GS. Hung da cung cip nhitng théng tin gia tri cling
nhu di danh nhiéu thoi gian d€ hiéu dinh ban dich.

(S)Ministry of Higher Education: Hbi 4y con B6 Dai hoc va Trung hoc chuyén nghiép Pén thang 3/1990,
bd nay nhéap v6i B6 Gido duc thanh B Gido duc va Dao tao.

©)cg thé 1a Hung hay Hung (hodc ciing c6 thé 1a Huu - TTTH). Tic gid con k€ vé ngudi nay & doan
cubi. Ta cit d€ nguyén Hugh nhu thé d€ t6n trong téc gia. Ngudi dich da héi GS. Nguyén Hitu Viét Hung
liéu nhén vat nay c6 phai 1a 6ng hay khéng, va dudc dng tra 16i qua email: “34 ndm dd qua ké tir ngay dy,
1985. Ky tic ctia minh ¢6 mdng tbt, c6 mdng khéng con dil tbt. Dit sao, minh khéng nghi rang Hugh trong
bai la minh, vi nhitng ly do sau ddy: 1) Minh khéng nhd cé ra sdn bay dén Peter Hilton hay khéng. 2) Minh
khéng bao gio' nhdn rdng minh la dai dién B6 Pdi hoc. C6 diéu chdc chdn, minh la dai dién nhém T6p6 Dai sb
dita GS. Hilton, nhiing liic éng khéng gidng bai, tham quan cdc di tich va thdng cdnh tai Ha NOl noi riéng la
Vin Miéu - Quéc Tit Gidm va Bdo tang M_y thudt Viét Nam (66 Nguyén Thdi Hoc) Vita tdi cong Bao tang My
thudt Viét Nam, éng bong diing sung, mat nheo nheo ngdm toa nha chinh, roi ong thot lén tram tro: “Troi
oi, ti 1é vang!”. Khi 6 minh mdi dé'y rdng qud la tod nha nay, do ngudi Phdp xdy nhitng ndm 30 ctia thé ky
20, ¢6 ti 16 vang. (Minh c6 viét cd mot bai vé chuyén nay.)...”

(M6 thé doan tén tiéng Viét clia ngudi nay 1a Dugc - TTTH.

THONG TIN TOAN HoC TAp 23, S6 3 5



dd lam quen véi tai x& cia minh. Anh
4y xung tén 1a O.K.”, va anh lai chiéc
Volga c6 dua dén t6i nhitng ngay sau do.
Ching t6i trd nén than thiét chl yéu vi
su dam mé xi-ga Thuy Sy caa anh. (C6

nhiéu thude 14 6 Viét Nam, nhung tbi e
chat lugng khéng dudce tot lam.)

K€ cho hét nhitng chuyén dang nhé
trong chuyén tham nay thi rat dai, t6i chi
ghi lai day nhiing diéu an tugng nhat.

Peter Hilton (Nguf‘)n:

Truéce hét, Viét Nam 13 mot dan tdc
diy phim gi4 va tu trong, biét chip nhan
hoan canh cuc ki khé khan cia minh mot
cach binh tinh ngoan cudng. Mtc sbng
rit thip, ngay ca so v6i cac tiéu chuin
clia thé gi6i thit ba; dit nuée nay chic
chin vin chua hoéi phuc sau mét cudc
chién kéo dai hon ba muoi niam, néu viéc
hdi phuc cé thé xay ra. Thi hai, bat chdp
nhitng thiéu thén va su cim hon hoan
toan xac dang ngudi Viét c6 thé co trude
nhitng ké di hiy hoai dit nuéc minh,
ngudi Viét qua 14 thn thién, diéu nay toi
nhén ra & nhitng ngudi binh thudng cling
nhu nhiing ngudi dén tiép t6i. Khéng c6
gl phai nghi ngo viéc ngudi Viét Nam, dac
biét 13 gi6i tri thitc, mong mubn c6 nhiéu
lién hé hon véi cic dong nghiép Phuong
Tay.

Margaret Hilton.)

Thét vy, ho c6 rét it nhitng mbi lién
hé nhu thé, k€ ca truc tiép va gian tiép.
Ngudi ta néi rang tit 1975 dén nay toi 1a
nha toan hoc tht hai tit Hoa Ky dén thim
Viét Nam (ngudi thi nhét 1a Neal Koblitz
& Pai hoc Washington®). Mét vai nha y
té hoc tin tuy di dén Viét Nam (trong dé
c6 TS. Ladinsky, ngudi lanh dao Uy ban
dan xép nhiing chuyén di nay), di 1am
nhiing viéc tuyét vi trong cudc chién diu
v6i bénh tat va phé bién nhitng théi quen
tot cho stic khde. Nhung bitc tranh téng
thé van 12 mét su c6 14p gan nhu hoan
toan. Su ¢6 lap cang r6 thém vi Dai hoc
Téng hop Ha Noi khéng di kha ning mua
sach cho thu vién hay dat mua cac tap
chi. Néu c6 mot may copy xerox & trudng
dai hoc thi t6i d& khong nhin thiy né; con

(®)Koblitz dén thim Ha Nbi vao thang Sau nim 1978. Xem Théng Tin Toan Hoc Tap 23 (2019), sb 2,

trang 7-15 (BBT).
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may chit co hoc qua 1a mot su xa xi hiém
hoi!

Trong tinh canh kho khan nhu thé, chét
luong ctia cic hoat dong toan hoc, gdbm
cad nghién ctu 14n gidng day, cao dén
muc ki la, minh chitng cho mét su két
hop hiém hoi giita tai ning dic biét véi
su tin hién hoan toan. Trong linh vuc
chuyén mén cia minh, t6i ¢6 thé khing
dinh chic chin ring cac cong trinh TS.
Mui va trudéng phai cta 6ng dang thuc
hién dat ho vao hang nhiing chuyén gia
thuan thuc nhit trong viéc van dung ly
thuyét dbi dong diéu, dic biét 1a cac toan
tit d6i déng diéu lién quan dén cac ly
thuyét d6i dong diéu suy rong, d€ nghién
cttu cac bai toan phén loai dong luan cho
nhiéu ki€u khéng gian khac nhau (da tap,
khéng gian cAu hinh,...). Tit nhiing thao
ludn dai hoi va chi tiét véi cac nha toan
hoc & Vién Khoa hoc Viét Nam, t6i cling
nhan théy rang chuin muc dudc dit ra
trong cac linh vuc khéac, bao gdm ca toan
ting dung, 1a rét cao.

Chinh cac nha nghién ctu toan hoc
xult sic & dai hoc dd déng mét vai tro
quan trong trong viéc thiét ké va giang
day cac giao trinh toan dién va kho,
khéng chi 6 Ha N6i ma con & ca cac
tinh thanh. Toi chua thiy  noi nao khac
nhiing bing chiing thuyét phuc hon vé
su b6 sung tu nhién giita nghién ctu va
giang day.

T6i da trinh bay nhiéu bai gidng trong
hoan canh tuong dbi mét méi (nhiét db
36°C, do 4m 85%, khéng co diéu hoa

nhiét d6). Toi ngac nhién vé mitc dd trong
thi danh cho nhiing bai gidng ctia minh!
Ngay cé ngay Chu Nhét, chuong trinh cia
t6i cling kéo dai dén ba tiéng rudi dong
hd gidng bai (sau d6 1a tham quan!), véi
nhiéu ngudi nghe gidng diéu nay déng
nghia véi viéc ho phai dap xe hai chuc
cy s6 hai 1an di va vé.

T6i cling trinh bay mot bai giang cho
cac giao vién trung hoc c6 hoai bao va
giang vién dai hoc, trong dé t6i so sanh
c4c nén gido duc dai hoc Hoa Ky va Anh
quéc, ca vé nguyén ly 14n thuc tién. Toi
4i ngai khi biét rang c6 ngusi® phai di
tau hoa 48 tiéng dé€ dén nghe bai giang
cta téi. Nhung nhitng ciu hoi duge dit
ra sau bai gidng déu rét sic sio va thich
dang, khong c6 diu hiéu gi cta “su ky thi
mon toan” 6 day!

Hom tht Tu, trude khi toi tré vé My,
Hugh dén clung TS. Diing"®, mét nha
t6pd tré toi di quen biét, d€ dua toi ra sin
bay. Hugh chuyén cho vo chéng t6i qua
ctia 6ng Chd nhiém Khoa Toan, Dai hoc
Tong hop Ha Noi (nguoi t6i da gip hom
thtt Hai va d4 cling trao d6i nhiéu vé vai
trd cta toan hoc trong dai hoc). TS.
Diing mubn di cung t6i, tin dung nhiing
phtt cubi cing dé€ chuyén tro vé tépd.
Nhiing viéc hai ngudi ban iy d4 1am dé lai
trong toi nhitng 4n tuong thét khé phai
vé con ngudi Viét Nam: nhiét tdm, hio
phéng, v6i mét khat khao chay bdng tiép
cin tri thiic va giao tiép con ngudi.

Ngudi dich: Nguyén bing H6 Hai (PH
Khoa hoc, DH Hué).

) Theo email ctia GS. Nguyén Hitu Viét Hung, “ngudi dé la Nguyén Viét Putc, lic dy dd tot nghi@p dai
hoc, dang hoc lam Todn véiNGS. Huynh Mt du chua thi vao NCs, la Gidng Kién Pai hoc Tong hop Hué, nay
la Gidng vién Dai hoc Pa Nang. Pitc dd di xe lita 2 ngay tu Hue ra Ha Noi dé nghe bai gidng ctia P Hilton.”

uo)Nguyén Viét Diing, thanh vién Vién Toén, lic iy dang 1a NCS ctia GS. Huynh Mui 8 PHTH Ha Nbi.

(Dchy nhiém Khoa Toan Dai hoc T6ng hop Ha Nbi lic 4y 14 GS. Hoang Hitu Nhu.
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Vé mot sb céng trinh clia Akshay Venkatesh

Pao Phuong Bac”

1. MOT THAN PONG TOAN HOC

Akshay Venkatesh sinh nidm 1981 &

New Delhi, An D6. Nim Akshay 1én hai,
gia dinh anh chuyén dén Perth (Uc) va
anh 16n 1én & d6. Nam 1993, khi méi 12
tudi, anh di gianh Huy chuong Ddng ky
thi VAt Iy quéc t& (IPhO), va nim sau,
anh ding tht hai trong ky thi hoc sinh
giéi Toan Quéc gia ctia Uc. Sau d6 anh
gianh huy chuong Bac ky thi hoc sinh gidi
Toan ChAu A-Thai Binh Duong (APMO)
va huy chuong Pdng ky thi Toan Qubc
té (IMO) nim 1994 & Hong Kéng. Khac
v6i nhitng tai nang toan hoc khac, A.
Venkatesh khong tham du thém ky thi
IMO nao ma vao hoc dai hoc ngay nam 13
tudi, va 1a sinh vién tré nhét tir truée dén
nay ctia Dai hoc Western Australia. Khong
l4u sau, nim 16 tudi, anh 6t nghiép dai
hoc hang xudt sic va dugc trao giai sinh
vién cia nhom nganh Khoa hoc, Ky thuét,
Y dudc c6 thanh tich xuét sic nhét.

Nim 1998, khi méi 17 tudi, A.
Venkatesh bit diu lam luén an tién si &
Dai hoc Princeton v6i mot trong nhiing
chuyén gia hang dau vé Ly thuyét sb giai
tich 1 Peter Sarnak, va anh nhén bing
tién si § dai hoc danh tiéng nay nam 21
tudi. Bdo vé xong luin an, anh nhan vi
tri nghién citu vién sau tién si mang tén
C.L.E. Moore tai Vién Cong nghé Mas-
sachusetts (MIT). Vao nam 2004, anh
nhan hoc b6ng nghién cttu danh gia cla
Vién Toan Clay, va danh thém mot nam
6 MIT, trudc khi trd thanh thanh vién

nghién citu tai Vién Nghién ctiu cao cip
(IAS) Princeton (2005-2006).

Hoc bdng ctia Vién Toan Clay hé tro
vi tri nghién cttu tai cac trung tdm toan
hoc 16n trong vong 5 nam, nhung chi
sau hai nam, A. Venkatesh da co6 vi tri
phd gido su 6 Vién Toan Courant ctia Dai
hoc New York. Sau d6 vao thang 9 ndm
2008, khi méi 27 tudi anh da nhan vi tri
giao su chinh thtc tai Dai hoc Stanford.
A. Venkatesh lam viéc lién tuc & Pai hoc
Stanford trong nhiéu nim trude khi danh
moét ndm hoc (2017-2018) lam gido su
moi dac biét tai IAS, Princeton. Vai ngay
sau khi nhan Huy chuong Fields, vao gitta
thang 8 ndm 2018, anh da trd thanh gido
st chinh thic cta vién nghién cltu danh
tiéng nay.

Trudce khi nhan Huy chuong Fields nam
2018, Venkatesh da nhéin Giai thudng
Salem (2007), Hoc b6ng nghién ctu
Packard (2007) va Giai thudng SASTRA
Ramanujan cho Ly thuyét s6 (2008), Giai
thuéng Infosys cho nha khoa hoc xuét sic
nhat An D6 nim 2016, Giai thudng Os-
trowski vé Toan ndm 2017.

Sau day la 16i tuyén duong cta Lién
doan Toan hoc thé gi6i® danh cho
Venkatesh: “Venkatesh dugc trao Huy
chuong Fields vi cong lao két hop Ly thuyét
s6 gidi tich, Hé déng luc thudn nhdt, Topé,
va Ly thuyét biéu dién, &€ gidi quyét cdc
vdn dé dd ton tai ldu trong nhitng linh vuc
nhu ly thuyét ddng phdn phbi (equidistri-
bution) ctia cdc dbi tuong sb hoc”.

(1)Dai hoc Khoa hoc Tu nhién, PHQG Ha No6i. Email: bacdp@vnu.edu.vn
(Z)https://www.rnathunion.org/ imu-awards/fields-medal/fields-medals-2018,
https://www.mathunion.org/fileadmin/IMU/Prizes/Fields/2018/Venkatesh-Citation.pdf
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Akshay Venkatesh (Nguén: Facebook/CBS Science Club)

Cu thé hon “Akshay Venkatesh dd cd
nhlmg déng gdp sdu sdc trong mot pham
vi rdt réng l6n, lién ket nhiéu nganh todn
hoc nhu Ly thuyet 50, Hé dong luc trén
khéng gian thudn nhdt, Ly thuyét biéu dién
va Hinh hoc sb hoc. Anh gidi quyét nhiéu
bai todn mé cé tir ldu bang cdch két hop
phuong phdp tir nhitng linh vuc tudng nhu
khong lién quan vdi nhau, trinh bay cdch
tiép cdn doc ddo dbi vdi cde vin dé ¢ dién,
va ddt ra nhitng gid thuyét bao qudt dén
muc ddang kinh ngac.”

2. CAC CONG TRINH CUA VENKATESH

2.1. Tinh dang phan phdi va van dé
dudi 16i. Mic du cac déng gép cla
Venkatesh rat rong nhung cé thé néi mot
mach tuong dbi xuyén subt trong nhiing
nghién citu clia Venkatesh 13 vé tinh ddng
phén phéi (equidistribution) cho cac dbi
tuong thudc Ly thuyét sb. Nhitng déng
g6p cho bai toan dudi 16i (subconvexity
problem) va ting dung vio ly thuyét ding
phén phéi 13 diém néi bat diu tién trong
cong trinh ctia Venkatesh.

Vi du don gian nhét vé tinh dﬁng phén
phéi: Dy na (mod 1) phan phbi deu trén
du’0ng tron R/Z khi a 1a mét sb v6 ti.
VAn dé diang phan phbi dudc Yuri Lin-
nik dit ra tit nhitng nim 50 cla thé ky

THONG TIN TOAN HOC

trude, anh hudng nhiéu dén céng trinh
clia Venkatesh 6 thoi ky dau.

Cho @ 1a mét da thitc thuin nhit béc
m gdbm n bién véi hé sb nguyén. Mot vin
dé c8 dién ctia Ly thuyét sb 1a tim hiéu
cach biéu thi s6 nguyén d béi da thitc Q
khi |d| — oo. Cu thé hon, xét tap diém
nguyén

Vou(Z) =
{z = (x1,...,2,) €Z" | Q(T) = d},

ciu héi dit ra 12 tip diém nay phén bb thé
nao trong trong da tap Vg 4(R) = {z =
(xl,.. yan) € R™ | Q(z) = d}? Chinh
xac hon niia, neu xét phan ph01 cta
hinh chiéu |d|~ = .VQ,d(Z) trong V +1(R),
Linnik du doan rang khi |d| — oo tip
|d|"#.Vg.qa(Z) trd nén ding phan phbi
d6i voi mot do do tu nhién pg .4y trén
Vo,+1(R). Du doan cta Linnik nghia 1a,
phai chdng v6i hai tip con compact du
dep tuy y Q1,22 C Vg +1(R) ta co:

||d|~Y™ Vg a(Z) N Q4
[|d]=Y/m. Vg a(Z) N Qs
khi |d| — oo.

Yuri Linnik chitng minh mét phan gia
thuyét trén bang cach st dung ly thuyét
ergodic. Sau d6 W. Duke cho 16i giai tron
ven bing cach dung giai tich diéu hoa va

pQ+1(1)
pQ+1(£22)
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dang modular (lugc ) chiing minh dugc
cho trong [10, §2 1]) Sau khi W. Duke
giai quyet triét d€ van dé ctia Linnik, mot
cach tiép cin khac théng qua tinh duéi 16
ctia L-ham tu ding ciu di dugc P Michel
va A. Venkatesh dé xuét.

Trong [15] va [11], A. Venkatesh da
dua ra mot ky thuét téng quat va théng
nhit dua trén ly thuyét biéu dién, hé
déng luc thuan nhit cho vin dé dudi
16i ctia L-ham va, véi su cong tac véi P
Michel, anh da st dung nhitng y tudng
nay d€ gidi quyét tit ca cac trudng hop
ctia van dé dudi 16i cho GL(2) trén trudng
s6. Cho 7 14 mét biéu dién tu dang ciu
cuspidal ctia GL,(F) bac d (véi F la
truong s6)) va

s):HLp(W,s)
_HH< o i(p ))

p =1

12 mot L-ham lién két. Khi d6 L-ham nay
c6 thé thac trién giai tich va thda main
mét phuong trinh ham. M6t vin dé co
ban cta ly thuyét gidi tich cic L-ham
la tim chin trén cla gid tri trung tim
L(m, 1), hodc téng quat hon cho L(r, T+
it). Chan trén co lién quan v6i mot tham
s6 tu nhién 14 conductor gidi tich dudc
cho bdi

trong d6 ¢ 1 conductor sé hoc. Nguyén
1y 16i ctia Phragmén-Lindeldf suy ra mot
chin trén, dudc goi 1a chdn 16i, clia gid tri
trung tam

1
=) <<dn C(w)i“s

L
(7,5

v6i moi § am. Ky hiéu <<y, nghia la
ton tai moét hing sé C(dn) chi phu thude
dn sao cho gia tri tuyét dbi ctia vé trai
nhé hon C(dn) 1an vé phai. Vin dé duéi
16i du doan viéc tdn tai chin trén dbi
v6i mét sb § duong ndo dé. Luu y ring
gid thuyét Riemann suy réng (general-
ized Riemann hypothesis) cho L(7, s) kéo
theo chin nay dugc thda mén véi bat ky
§< g

VAn dé dudi 16i duge khéi dau tr uée
lugng ctiia Weyl

1C(1/2 4 it)] << tV/6F¢

cho ¢-ham Riemann va di c¢6 nhiéu nha
toan hoc tén tudi quan tim, thu dugc két
qua trong nhitng trudng hgp riéng, nhu
W. Duke, J. Friedlander, va H. Iwaniec.
Gan day van dé dudi 16i thu hat duoce
nhiéu su chu y vi gié tri trung tAm L(, 1)
lién quan nhiéu dén cac chu ky cta dang
tu deemg cAu, va chin dudi 16i kéo theo su
suy giam (decay) cta chu ky tuong Gng
véi cac dang tu ding ciu clia cidc nhém
con. Nhu di néi & trén, ta c6 thé phat
biéu van dé duéi 16i duéi dang tinh ding
phén phéi trén cac da tap thuin nhét sb
hoc (lién quan chit ché dén gia thuyét
ctia Linnik). Thém nita, mét s6 chin dudi
16i thich hop kéo theo nguyén ly Hasse vé
biéu dién cac sb nguyén du 16n béi cac
dang toan phudng nguyén 3 bién, va kéo
theo gia thuyét vé tinh ergodic lugng ti
s6 hoc (arithmetic quantum ergodicity)
cta Rudznik-Sarnak. (Loi giai cho mot
trudng hop riéng clia gia thuyét Rudznik-
Sarnak di gép phan gitp Elon Linden-
strauss nhan dudc Huy chuong Fields
nim 2010.) Vi thé bai toan dudi 16i duge
xem nhu mét vin dé trung tim cta ly
thuyét sb giai tich.

(S)Mot trudng sb (dai s6) 14 mot mé roéng trudng hitu han ctia Q, vi du Q[x]/(2* + 5) 12 mét trudng sb,

con R khéng phai 1a mét trudng sb.
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Trong cac cong trinh [15] va [11],
A. Venkatesh da giai quyét thém nhiéu
truong hop quan trong cua van dé dudi

16i. Dic biét anh dua ra 10i giai triét d€

cho cac biéu dién tu dezlng cAu cuspidal
ctia GLy(F) véi F 13 mot trudng sb bat
ky, trong khi cac két qua trude dé chi yéu
han ché trong trudng hop trusng Q va
cac mé rong béc thip cia Q. Thém nita
Venkatesh da dua ra cac phuong phap
moéi, tdng quat, va manh tir 1y thuyét vé
dang tu ddng cAu va bifu dién tu ding
ciu adele, ciing nhu tu ly thuyét ergodic.
Nhitng nghién citu nay ctia Venkatesh
dugc xem nhu mét bude ngodt vé phuong
phap t1ep cAn vén dé du6i 16i”. bang chi
yla t1en 4n ph4m clia cong trinh 10n [15]
dugc viét khi Venkatesh méi 24 tudi.

2.2. Nguyén ly dia phuong-toan cuc
trong viéc biéu dién dang toan phuong.
Biéu dién mét sb nguyén duong thanh
téng cta cac sb chinh phuong 14 mot
vin dé ¢ dién cta sb hoc. Mot huéng
mé rong vin dé nay 1a ly thuyét vé biéu
dién cac dang va dan toan phuong. Mot
dan toan phuong (quadratic lattice) la
mot b (Z™,Q'), véi Q' 1a mot dang toan
phuong xac dinh duong hé s6 nguyén véi
m bién (khi d6 ta goi m 13 hang cla
@"). Vi du mot dan toan phuong hang
moét ¢6 dang (Z,ax?), a € N\ {0}, va
mot dan toan phuong hang hai c6 dang
(72, ax® + bxy + cy?), a,c € N,b € Z va
4ac — b* > 0. V6i méi dan (Z™, Q') va
x € Z™, ta goi Q'(z) 1 chuén ca z.

Dan toan phuong (Z™, Q') dudc goi la
biéu dién dugc toan cuc bdi mot dan toan
phuong (Z", Q) néu c6 mot don anh ctia
cac Z-modun ¢ : Z™ — Z" sao cho
Q'(x) = Q(6(x)) véi moi & € Z™ (mét
4nh xa nhu thé goi 14 moét phép nhing

déng cu cta cac dan toan phuong). Vi
du dan toan phuong (Z,13z2) biéu dién
dugc toan cuc bdéi dan toan phuong
(Z2,y?> 4+ 2?) thong qua anh xa Z —
72, x — (2x,3x). Tit dinh Iy Lagrange vé
bbn binh phuong, moi dan toan phuong
hang 1 déu bifu dién (toan cuc) dugc béi
dan toan phuong (Z*, y? + 22 + 2 + u?).

M4 rong cac dinh nghia lién quan mot
cach ty nhién, ta néi dan toan phuong
(Z™, Q') bi€u dién dugc mét cich dia
phu’dng tai sb nguyén tb p béi dan (Z” Q)
néu ton tai mét phép nhing ding cu
(Zy, Q' ®z, Zp) — (Zyy,Q @z Zyp). Ta ndi
dan toan phuong (Z™, Q') biéu dién dudc
mot cach dia phuong khip noi béi dan
(Z",Q) néu né dudc biéu dién tai moi p
nguyén té va (R™, Q' @z R) < (R",Q @z
R).

VAn dé biéu thi dang toan phuong bdi
moét dang toan phuong khac thong qua
phép thé bién hé sé nguyén da dugc dé
cip trong b sach ndi tiéng “Disquitiones
Arithmeticae” ctia Gauss, va bai toan sb
11 cua Hilbert.

Trong Ly thuyét sb dai sb, nguyén ly
Hasse-Minkowski néi tiéng (nguyén ly
dia phuong-toan cuc) khing dinh ring
néu mét dang toan phuong hé sb hitu ty
c6 nghiém trong moi truong p-adic Q, va
trong R, thi né sé c6 nghiém hitu ty. VAn
dé dia phuong-toan cuc trong biéu dién
dan toan phuong tuong tu v6i nguyén ly
Hasse-Minkowski.

bong gop quan trong thl'I hai cta
Venkatesh 13 tién bd 16n vé nguyen ly
dia phuong-toan cuc trong viéc biéu dién
dang toan phuong. Trong coéng trinh
viét chung v6i Jordan Ellenberg [7],
Venkatesh chi ra v6i mét dang toan
phuong Q trén Z", ton tai s6 ¢ = ¢(Q)

(Xem thém bai néi clia Peter Sarnak tai Dai héi Toan hoc Qubc té 2018 & trang youtube

https://www.youtube.com/watch?v=v9HX2Zwz0I0
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sao cho (Z",Q) sé biéu dién (toan cuc)
moét dang (Z™, Q') néu né biéu dién dia
phuong khip noi (Z™,Q'), n > m + 5,
va biét thiic cia Q' khong cé uée chinh
phuong va 16n hon hay bang ¢(Q).

Cac két qua truée day (Hsia-Kitaoka-
Kneser, nim 1978) chi méi giai quyét
truong hop n > 2m + 3. Phuong phap
chiing minh cta Ellenberg-Venkatesh la
dua bai toan vé ly thuyét dan, hay ly
thuyét hinh hoc ctia s6 (geometry of num-
bers) dudc xay dung tu théi Minkowski
(khoang 1899), sau d6 chi ra mot da tap
cu thé ¢ diém nguyén bang 1y thuyét er-
godic, noi riéng st dung dinh ly ergodic
ctia M. Ratner® cho cic nhém p-adic.

2.3. T1nh dang phan ph01 ctia cac quy
dao xuyen tuan hoan va cac quy dao
dong caa mot s6 nhém nta don. Tiép
dén, trong cbng trinh viét chung véi
Einsiedler, Lindenstrauss va Michel [6],
Venkatesh di chting minh su dang phén
phbi clia cic quj dao xuyén tudn hoan
trong SL3(R)/SL3(Z) gan véi cac 16p
idéan clia trudng sb bic ba hoan toan
thuc (totally real), khi biét thitc dan t6i
v6 cung. Trong [3], W. Duke chiing minh
rang cac diém Heegner véi biét thitc ting
din va cic duong tric dia déng véi db
dai ting dan 13 ding phén phéi trén mit
modular. N6i theo ngén ngit dai sb, phép
chiéu cac bd nghiém nguyén clia phuong
trinh 22 4+ y? + 22 = m (m thda man mot
s6 han ché theo modulo 8) va y2—zz = m
la dflng phan phéi khi m — oo. Trong [6],

cic tac gia di md rong dang ké cac
két qua trén cho trudng hop khéng gian
thudn nhét SL, (R)/SL,,(Z) va dua ra 16i
gidi triét d€ khi n = 3. Cu thé hon, két
qua cua Einsiedler-Lindenstrauss-Michel-
Venkatesh néi rang cac 16p idéan ctia mé
rong bic ba hoan toan thuc cua Q la
ding phéin phdi trén da tap modular 5
chiéu SL3(Z) \ SL3(R )/SOg Két qua nay
suy ra mot gid thuyét di co tit lau néi
rang ho cac flat®® compact cuc dai trong
SL3(Z) \ SL3(R)/SO3 véi thé tich < V 1a
dang phan phdi khi V — oo. Céc chiing
minh déu rit khé va dung ky thuat tu
nhiéu linh vuc khac nhau clia toan hoc.
Mot 14n nita cac ki thudt quan trong dugc
st dung bao gém danh gia duéi 16i, dinh
1y phén loai d6 do trong Iy thuyét ergodic
cua Einsiedler-Katok-Lindenstraus.
Trong cac cong trinh viét chung v6i Ein-
siedler, Margulis, va Mohammadi [4, 5],
Venkatesh da thiét 1ap cac két qué dinh
luong vé su ding phan phbi ctia cac quy
dao déng ctia nhiéu nhém nta don trong
ca trudng hop dia phuong 14n toan cuc.
Hiéu n6ém na cac két qua nay cho thong
tin cu thé hon so véi cac két qua vé tinh
ding phin phdi cia cdc quj dao déng
truéc d6 ctia Mozes-Shah'”. Mét ting
dung quan trong cua cong trinh nay la né
cho mét chitng minh méi ctia tinh chét
7® cha cac nhém sb hoc, mot két qua
duoc thiét 1ap bdi A. Selberg, D. Kazhdan,
Burger-Sarnak, va L. Clozel.

G Ratner, Raghunathan’s conjectures for Cartesian products of real and p-adic Lie groups. Duke. Math.

J. 77, 275-382 (1995).

(G)Mét khai niém ctia hinh hoc Riemann: Mét flat 13 mét da tap con dy du, hoan toan tric dia v6i do

cong nhat cit (sectional curvature) béng 0.

@s. Mozes, N. Shah, On the space of ergodic invariant measures of unipotent flows. Ergodic Theory

Dynam. Systems 15 (1995), no. 1, 149-159.

®)Tinh chat 7, mot bién thé cta tinh chit 7, do D. Kazhdan dua ra ndm 1967 khi nghién cttu biéu dién
unitary cia nhém Lie ntta don. Nguoi dau tién nhin thay tam quan trong cla tinh chat 7 1a G. Margulis
khi x4y dung d6 thi gidn nd (expander graph) nidm 1973.
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2.4. Gia thuyét Cohen-Lenstra vé
nhom I6p cho truong ham. Dic biét,
trong [8], cung v6i Ellenberg va West-
erland, Venkatesh da gidi quyét nhiéu
trudng hop riéng quan trong cho cac gia
thuyét ctia H. Cohen va H. W. Lenstra lién
quan dén cac nhom 16p trong trudng hop
truong ham. Trudc het ta ndi vée mot ket
qua c6 dién clia Davenport-Heilbronn.
V6i mot so nguyén khong am X cho
trude, ky hiéu
Sx :={n|0<n < X, nkhong co udc
chinh phuong,n = 1 (mod 4)},
va
Cx := {16p ding cAu cdc mé réng béc ba
K /Q v6i biét thitc disc(K/Q) = Sx}.

Khi dé binh 1y ¢6 dién ctia Davenport-
Heilbronn néi rang ti 1é

#Cx 1.
——= — — khi X — cc.
45 6 i 00
Gia thuyét clia Cohen-Lenstra dé cip dén
nhitng mé rong bic hai 4o (imaginary).
V6i moi so X, ta ky hiéu
Qx := {md rong bic hai do ctia Q
voi disc(K) € [—X,0]}.

V6i L la mot truong toan cuc, A la mot
[-nhém abel hitu han (trong do [ la so
nguyén t6), ky hiéu Cr, 1a nhém 16p cua
L, va Epi(Cp,A) la tdp cac toan cau
Cr, — A. Cohen va Lenstra du doan:
Epi(Cy, A
- > reoy #EPI(CL, A) 1
X —o00 #QX
Tt d6 suy ra véi moi [-nhém B cho trudc,
ti 1& s0 nhiitng mé réng L trong Qx c¢b
phan /-xoan ctia nhém 16p C[I*°] dang
cau v6i B tiém can sO sau:
[[2,(1-17)
#Aut(B)

Piéu nay ciing giai thich cho quan sat ban
dau cua Cohen-Lenstra: Cdc mé rong bdc
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hai ctia Q véi nhém 16p bang 7./97 xudt
hién thudng xuyén hon cdc md réng vii
nhém 16p bang 7./37 x 7.)37. Trong [8,
Theorem 1.2], céc tac gia da chitng minh
phién ban cho truéng ham caa hé qua
vita néu. Cu thé

Pinh 1y 2.1. Cho | > 2 la mdt s6 nguyén tb
va A la mét I-nhom abel hitu han. Ky hiéu
0" (tuong itng, 6~) la mdt do trén (tuong
ttng, mdt do dudi) cua cdc md réng bdc
hai do ctia F,(t), trong dé phdn xodn ctia
nhém 16p ddng cdu véi A. Khi dé 6+ (q) va
[Tis:(1=177)
#Aut(A)
théa man ¢ # 1 (mod ).

5~ (q) hoi tu téi , khiq — oo

Mot diéu bat ngs 13 két qua nay dugc
suy ra tu nhitng nghién cttu trong mot
linh vuc dudng nhu khong lién quan: tinh
6n dinh d@)ng diéu cta cac khong gian
Hurwitz, mét ddi tuong trong 1y thuyét
cac khong gian moduli.

2.5. Cac nghién cttu gin day. Mot lién
hé bit ngd khac gifta cac linh vuce khéac
nhau cta toan hoc da dudc Venkatesh tim
ra khi cOng tac véi Bergeron va Calegari
d€ dém céc 16p xoin trong dbi dong diéu
clia cac da tap sb hoc. Trong [1], cac tac
gid nghién ctu do ting ctia nhém con
xoin cta dbéng diéu ctia nhém sb hoc,
néi riéng, ho dua ra mét gid thuyét vé
d6 ting cia nhém xoan trong thap cac
nhém con ddng du & tinh hudng sau: Cho
G 1a mét nhém dai sb nia don trén Q,
K < G(R) 1a m6t nhém con compact cuc
dai clia nhém cac diém thuc ctia G. Ta
ky hiéu §(G) = r(G) — r(K) 1a d6 thiéu
hut, trong d6 () 1a chiéu ctia xuyén cuc
dai cta nhom tuong ung. V6i I' < G(Q)
13 mét nhém con déng du dbi compact
(theo nghia I'\G(R)/K la compact), xét
moét ddy cac nhém con dong du

. CTNCTy1 C---CT,
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vi giao Ny_;'n {1}. Néu M 1a
mot T-mddun véi cAu tric clia mot Z-
modun tu do, ta xét cac nhém dong diéu
H; (FN, M). Bergeron va Venkatesh dua
ra gia thuyét néi ring v6i moi j, ton tai
gi6i han

10g|Hj (I'n; M)tm"s,
[T : Ty ’

lim

N—o00
va gi6i han dé khac 0 néu va chi néu
5G) = dim(G/2K)—1
[1], c4c tic gia chiing minh gid thuyét
trén cho truéng hop M la I'-mbédun
strongly acyclic”. Luu y réng d6 tang
mil cla phan xoan trong dbi dong diéu
clla cidc nhém sb hoc di dugc quan
tAm nghién cttu béi nhiéu chuyén gia vé
nhém sb hoc, ching han A. Ash. Trong
cong trinh cong tac véi E Calegari [2],
Venkatesh di nghién ctu sdu hon vé vai
trd ctia phan xoin clia déng diéu nhém
s6 hoc trong chuong trinh Langlands. Cac
céng trinh ctia Ash, Scholze, Caraiani-
Scholze, Boxer,... cho thiy cac 16p xoin
trong dbi déng diéu ctia nhém sb hoc, ctia
khong gian dbi xuing dia phuong, cta da
tap Shimura, c6 lién hé chat ché véi cac
biéu dién Galois.

Gan déy hon,

lvaj = . Trong

(1) A. Venkatesh da dua ra gla thuyét ve
lién hé dbi dong diéu cta nhém sb
hoc, dbi déng diéu motivic va chu ky
cia dang tu dazlng cAu (xem [13]).
Venkatesh va cac cong su nhu K.
Prasanna di chiing minh mét sb két
qua theo huéng khing dinh cac gia
thuyét nay.

(2) Trong [12], cac tac gia da thu dudc
mot cong thitc tiém cén cho chu ky ctia
Gan-Gross-Prasad dbi v6i hang bt ky:.

Lai mot 14n nita, trong sb rat nhiéu ky
thuit kh6 ma A. Venkatesh st dung,
¢6 dinh 1y vé& phan loai d6 do cda
Ratner®®. Nhiéu két qua khéac cho gia
thuyét Gan-Gross-Prasad ciing da dugc
dua ra trong [14].

(3) Trong [9], cac tac gid da cho mot chiing

minh khéc cho gia thuyét Mordell: Moi
dudng cong tron gibng > 2 trén trudng
s6 chi c6 hitu han diém hitu ty. Phuong
phap ctia [9] cting mot s6 két qua quan
trong khac cho phép di xa hon khing
dinh trén trong trudng hop chiéu cao
hon. Cu thé, khi chiéu va bac di 16n,
tap cac siéu mat trong khong gian xa
anh, v6i diéu kién thu gon tbt (good
reduction), ngoai moét tap hitu han cac
chén, nidm trong mét tap déng Zariski
thuc su ctua khéng gian moduli cac
siéu mit. Cac két qua nay dang 1a méi
quan tAm dang k& cia nhiéu chuyén
gia. Ching han, tién 4n phim [9] 1a
chti dé seminar ctia nhém nghién cttu
H. Esnault 6 Dai hoc Tu do Berlin, cta
nhom nghién cttu U. Goertz 6 Dai hoc
Duisburg-Essen vao ky mua dong nam
hoc 2018-2019, 1a cht dé cta mot héi
nghi vao dau thang 7/2019 do nhiing
chuyén gia vé xip xi Diophantine nhu
G. Wustholz, R. Pink, P Habegger,..., to
chtic. (19

Thay cho 13i két, ching t6i din lai danh
gi4 cta Lién doan Toan hoc Quéc té vé
Venkatesh'V: “Hdu hét cdc nha todn hoc
chi hodc la ngudi gidi quyét cdc vén dé
hodc la ngudi xdy dung ly thuyét. Akshay
Venkatesh ¢6 cd hai tb chdt quy bdu dé.
Anh la nha sb hoc véi mét hiéu biét sdu
sdc phi thudng vé nhiéu linh vuc & rdt xa
ly thuyét s6. Khoi kién thitc uyén bdc nay
gitip anh ddt cdc vdn dé cia ly thuyét sb

O, Ratner, On Raghunathan’s measure conjecture. Ann. of Math. (2) 134 (1991), no. 3, 545-607.
(10xem trang web: http://fuchsc.sbg.ac.at/AG/Alpbach2019.html
ul)https:/ /www.mathunion.org/fileadmin/IMU/Prizes/Fields/2018/venkatesh-final.pdf
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vao nhitng ngit cdnh méi, gitip cung cdp [6] M. Einsiedler, E. Lindenstrauss, P Michel, A.
bbi cdnh diing ddn @€' 1am ndi bat bdn chét Venkatesh, Distribution of periodic torus or-
SN S N P2 ’ bits and Duke’s theorem for cubic fields. Ann.
ctua cdc van de do”.
of Math. (2) 173 (2011), no. 2, 815-885.
Chii thich cta tac gié pé vidt bii [7]1 J. Ellenberg, A. Venkatesh, Local-global prin-
) ciples for representations of quadratic forms.

nay, ngoai bai bdo cua A. Venkatesh va Invent. Math. 171 (2008), no. 2, 257-279.

cac cong su, tac gia co su d\ung tu liéu [8] J. Ellenberg, A. Venkatesh, C. Westerland,
tit Mathematical Reviews, phan trich dan Homological stability for Hurwitz spaces and
clia Lién doan Toan hoc thé giGi. Tac gié the Cohen-Lenstra conjecture over function
xin chan thanh cdm on GS. Nguyén Qubc 1;131357 SAgn' of Math. (2) 183 (2016), no. 3,
T\har}g (,ia gong Yien tac gla‘ Vlet_]?al nay [9] B. Lawrence, A. Venkatesh, Diophantine
va gop y de bai viet dudc hoan thién hon. problems and p-adic period mappings.
Ngoai ra tac gia cling cam on Ban bién ArXiv:1807.02721.

télp cla Théng tin Toan hQC da cod nhfmg [10] jl:;lMi?hel, A.d Venkzt’eshl; Equidistribution, ]1;
> 2. P S A nctions and ergodic theory: on some prob-
sita doi hop ly vé mét trinh bay. lems of Yu. Linnik. In: International Congress
. . of Mathematicians. Vol. II. Eur. Math. Soc.,

TAI LIEU Ziirich 2006, pp. 421-457.

[11] P Michel, A. Venkatesh, The subconvexity
problem for GL(2). Publ. Math. Inst. Hautes
Etudes Sci. No. 111 (2010), 171-271.

[12] P Nelson, A. Venkatesh, The orbit method
and analysis of automorphic forms.
ArXiv:1805.07750. 132 trang.

[13] K. Prasanna, A. Venkatesh, Automorphic co-
homology, motivic cohomology, and the ad-

[1] N. Bergeron, A. Venkatesh, The asymptotic
growth of torsion homology for arithmetic
groups. J. Inst. Math. Jussieu 12 (2013), no.
2,391-447.

[2] E Calegari, A. Venkatesh, A torsion Jacquet—
Langlands correspondence, Arxiv 2012. 250
trang.

[3] W. Duke, Hyperbolic distribution problems e . :
and half-integral weight Maass forms. Invent. joint L-fu n.ct.lon, Arxiv 2016. .

Math. 92 (1988), no. 1, 73-90. [14] Y. Sakellar1d1§, A. Venkatc_ash, PeT‘l.Od'S and har-

[4] M. Einsiedler, G. Margulis, A. Venkatesh, monic analysis on spherical varieties. Aster-

Effective equidistribution for closed orbits of isque No. 396 (2017), Vm-,l_$60, PP-
L. [15] A. Venkatesh, Sparse equidistribution prob-
semisimple groups on homogeneous spaces. In-

vent. Math. 177 (2009), no. 1, 137-212. lems, period bounds and subconvexity. Ann. of

[5] M. Einsiedler, G. Margulis, A. Mohammadi, Math. (2) 172 (2010), no. 2, 989-1094.
A. Venkatesh, Effective equidistribution and
property tau, Arxiv 2015.

Tiéu s Paul Erdds (1913-1996)"

Ta Ngoc Anh®

Paul Erdés sinh ngay 26 thdng 3 ndm  V4i 1525 bdi bdo va 511 déng tdc gid, sb
1913 tai Budapest, Hungary, mat ngay 20  céng trinh dd xuadt bdn va so cong su cua
thdng 09 ndm 1996 tai Warsaw, Ba Lan. ~ Erdés nhiéu hon bdt ky nha todn hoc nao

WpDya trén bai viét cta JJ. OConnor vi E.E Robertson, Paul Erdés, MacTutor History
of Mathematics, (University of St Andrews, Scotland, January 2000), http://www-history.mcs.st-
and.ac.uk/Biographies/Erdos.html

@Hoc vién K§ thuit Quan su.
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khdc trong lich sit. Ong lam viéc trong cdc
linh vuc: T6 hop, Ly thuyét do thi, Ly thuyét
sb, Gidi tich ¢4 dién, Ly thuyét xdp xi, Ly
thuyét tdp hop, va Ly thuyét xdc sudt. Ong
¢ 161 sbng gidn di téi mitc “ldp di”, danh
tron tinh yéu cho todn hoc va su nghiép
phdt trién todn hoc trén thé giéi.

1. TuOI THO VA NHONG NAM HOC PHO
THONG

Paul Erdés sinh ngay 26 thang 3 nam
1913 tai Budapest, Hungary, trong mot
gia dinh Do Thai, mit ngay 20 thang 9
nam 1996 tai Warsaw, Ba Lan. Tru6c khi
sinh ra 6ng, cha me 6ng (Lajos va Anna)
da 6 hai con gai 3 tubi va 5 tudi. Tuy
nhién, chi vai ngay trudc khi Erdos ra doi,
ca hai chi cta 6ng khong may qua daoi vi
bénh sbt phat ban. Bién cb d6 da khién
cha me Erdos chim séc va bdo vé éng rat
c4n than. Trong thdi gian Chién tranh Thé
gi6i thit nhét, bb 6ng bi quan doi Nga bat
va day di Siberia. Me Anna ban day hoc
ca ngay nén da thué mot c6 gido ngudi
Dic trong coi Erdés. Qua sbt sing mubn
bao vé con, thay vi cho con dén trudng,
c6 Anna thué gia su giang day riéng cho
con trai minh.

Lajos va Anna la gido vién day toan.
Vi thé, ho di din dit cAu bé Paul Erdés
dén véi toan hoc. Niém dam mé clia ciu
v6i toan hoc phat trién tit rit s6m. Moéi
bbn tudi, Paul da c6 thé tinh sb gidy mot
ngudi da song dua trén sb tudi cta ho.
Nim 16 tudi, Paul dudc cha gi6i thiéu
vé chi dé ma ciu sé luén yéu thich 1a
chudi v6 han va 1y thuyét tdp hop. Subt
nhitng ndm hoc phé thong, Paul ciing 1a
ngudi hang hai giai cac bai toan dugc
dang trong tap chi K6MaL (Kozépiskolai
Matematikai és Fizikai Lapok), mot tap
chi toan ly dudc thanh 1ap nam 1895,
xudt ban hang thang danh cho cac trudng
trung hoc. Nhiing 16i giai cua Erdos dude
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ding trén tap chi nay vé mét goc dd nao
d6 c6 thé coi nhu 13 nhiing cong bb toan
hoc d4u tién cta anh. Trong mét dip, chi
c6 Erdos va Paul Turan (cung tén riéng
v6i Erdos), ngudi anh chua ting gap, giai
duge mot bai toan trén tap chi va 16i giai
cta ho dugc dang trén tap chi KoMalL véi
tén chung. Vé sau, Paul Turan tré thanh
ngudi ban than thiét va 14 cong su quan
trong cta Erdos.

2. SU NGHIEP

Vao nhitng nam 1920, tinh hinh chinh
tri & Hungary kha phitc tap va bat loi
cho ngudi Do Thai. Miklés Horthy, mot
nguoi theo cht nghia din téc canh hitu,
1én nim quyén diéu hanh dit nuée va
ban hanh dao luédt bai Do Thai, tuong
ty nhu viéc sau nay Hitler d3 tién hanh
vao nhitng nim 1930. Cubi nhiing nim
1920, nguoi Do Thai 6 Hungary bi can
tré trong viéc hoc tp & bac dai hoc. Tuy
nhién, nam 1930, Paul Erdos da dudc vao
hoc dai hoc vé6i tu cach ngudi gianh chién
thng trong mét ky thi hoc sinh gidi qubc
gia. Anh nghién cttu va 14y béng tién si tai
Dai hoc PAzmany Péter 6 Budapest. Nam
1934 anh nhén bang tién si khi méi 21
tubi. Sau d6 anh xin hoc béng sau tién
si tai Manchester, Anh; thuc chit anh bi
budc phai roi khéi Hungary vi 1a ngudi
Do Thai. Trong thai gian d6, Erdos da di
khip nuéc Anh va gip nhiéu nha toan
hoc sau nay tré thanh nhiing cong su va
nhitng ngudi ban than thiét, ching han
nhu Ulam va Hardy. Trong khoang thdoi
gian nh4n hoc bdng & Manchester, bat
chp nhitng nguy hiém vé6i ngusi Do Thai
do tinh hinh chinh tri 6 Hungary, Erdos
van thudng xuyén vé thim Budapest. Sau
khi két thtic hoc bdng tai Anh, anh sang
My 1am viéc tai nhiéu trudng dai hoc khac
nhau. Quang thoi gian & Manchester c6
16 14 quing thoi gian dai nhit anh luu lai
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mot noi, vi sau nay anh lién tuc di chuyén
giita cac trung tAm toan hoc va khong gin
bé 1au dai v6i mot co quan, dia diém nao.

Paul Erdos c6 nhiing dong gop da dang
cho toan hoc trén nhiéu linh vuc khac
nhau. Ong 1a mot trong nhitng nha toan
hoc ¢6 nhiéu céng trinh nhét tit trude t6i
nay. Ong di viét it nhit 1525 bai bao
& nhiéu cac linh vuc khac nhau nhu: Ly
thuyét sb, Ly thuyét db thi, Hinh hoc, Ly
thuyét tap hop, Ly thuyét & hop,...Ong
cling c6 dén 511 cdng tac vién. Tuy nhién,
vé co ban Erdés 13 mot ngudi chuyén giai
quyét cac bai toan chit khéng phai ngusi
xdy dung ly thuyét. Cac van dé thu hit
6ng nhét 13 cac vin dé trong T6 hop, Ly
thuyét ) thi va Ly thuyét sb. Can phai
noi thém rang khong chi gi6i han trong
V1ec gidi quyét cic bai toan, Erd6s con
mubn nhu’ng 16i giai dua ra phai tinh té
va so cap. bdi véi éng, cac chu’ng minh
phai cho mét cai nhin siu sic va ly giai
tai sao két qua d6 1a ding chtt khong phai
chi cung cAp mot chudi cac budc bién déi
phtic tap khong dem lai nhan thic nao.

Mot sb két qua gan giii nhét v6i Paul
Erdés da dudc ching minh truée khi
6ng sinh ra. Ndm 1845 Bertrand phéng
doan rang luén ludn co it nhat mot sO
nguyén tb gitta n va 2n v6i moi sb nguyén
duong n > 1. Chebyshev da chiing minh
gid thuyét ctia Bertrand nim 1850. Tuy
nhién, khi mdi chi 1a mét sinh vién mudi
tam tudi, Erdos da tim ra mot chiing minh
trong sang va so cap ctia két qua nay. Mot
két qua khéc vé s6 nguyén tb lién quan t6i
Erdos 13 Pinh 1y sb nguyén tb, phat biéu
nhu sau: S6 luong sb nguyén t6 nhdé hon
hodc bang n va n/Inn tién t6i vd cling
v6i tbe d6 nhu nhau. N6i cach khac,

m(n) _
nhﬁn;o (n/Inn) !
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trong d6 7(n) 14 sb luong sb nguyén tb
nho hon hoac bé’lng n. Dinh 1y nay 1a mot
gla thuyet trong thé ky 18, Chebyshev da
cb gang va dat den kha gan le chiing
minh. Tuy nhién, vin dé nay van 1a mot
thach thitc cho dén tin nim 1896, khi
Hadamard va de la Vallée Poussin doc lap
v6i nhau dua ra chitng minh béang gidi
tich phttic. Nam 1949, Paul Erdos va Atle
Selberg tim ra mét ching minh s6 cip
cho Pinh 1y s6 nguyén tb.

Day 14 mét cdu chuyén khac vé Paul
Erdos, theo tudng thuét cta to The Times,
London, s6 ngay 25 thang 9 nim 1996.
Selberg va Erdés dd dong y cong bb cdc
cong trinh ctia ho trong cdc bai bdo lién
tip trong cting mét tap chi, gidi thich tiing
cong trinh da thuc hién va cung chia sé
loi ich. Nhung & phiit cubi ciing, Selberg
chay dua vugt 1én va cong bb cdc két qud
trudc. Nam sau Selberg gianh Huy chuong
Fields cho cong trinh nay. Erdés khong
quan tam nhiéu dén khia canh canh tranh
trong nghién citu todn hoc, éng chi nhdc
lai chuyén do véi thdi db binh than.

Chiing minh so cip cho dinh 1y sb
nguyén t6 1a mét két qua dién hinh cho
phong cach toan hoc ctia Erdos. Ong dit
ra va gidi quyét nhitng vin dé dep dé, dé
hi€u, nhung rit héc bua. V@ géc dd hop
tac nghién ctu, Erdos va Selberg la hai
cuc d6i 1ap. Phin 16n cac cong trinh cla
Erdés dugde cong bb chung véi cac cong
su, trong khi dé Selberg rat it khi cong bb
chung.

Paul Erdés dudc biét dén nhu moét nha
toan hoc kiét xuét véi trai tim nhén hiu.
Ong danh tron tinh yéu cho toan hoc va
ong la ngudi c6 anh hudng 16n téi su
phat trién ctia nhiéu nha toan hoc trén
thé gi6i. Ong c6 16i sbng gidn di mot cach
la thudng, phan 16n tién bac kiém dugc
éng déu danh cho cong tac ti thién, gitp
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d6 sinh vién va thudng cho nhiing ai giai
quyét dudc cac bai toan do 6ng dit ra.

3. GIA DPINH VA cUOC SONG

Gibéng nhu phan 16n nhitng ngudi Do
Thai trong Chién tranh Thé gi6i thi
hai, gia dinh Erdés ciing chiu nhiéu dau
thuong. Tt nam 1944, phong trao bai Do
Thai & Hungary 1én dén mtc cao do véi
nhiéu ngudi bi sat hai, bi truc xuét dén
trai tAp trung Auschwitz cta Dic Quéc
xa & Ba Lan. Trong khoang thoi glan nay,
ong lam viéc tai My, mac du rit lo ling
vé gia dinh nhung 6ng gin nhu khéng
nhan dugdc bét ct théng tin gi tir Hun-
gary. Thang 8 nam 1945, khi Budapest da
dugce giai phéng, Erdés nhin duge mot
blic dién cho biét théng tin chi tiét vé
gia dinh 6ng. Cha 6ng da qua ddi vi mot
con dau tim vao nam 1942. Me 6ng da
may mén sdng sot, ngudi anh em ho ctia
6ng 13 Magda Fredro d3 bi truc xuit dén
Auschwitz nhung séng sét. Tuy nhién,
bbn ¢b di chi bac ctia Erdés di bi sat hai.

Gan cubi nam 1948 Erdés tré lai thim
Hungary va dudc doan tu véi gia dinh,
ban bé con sbéng sét sau chién tranh.
Trong ba ndm sau d6 6ng di lai thuong
xuyén gitta Anh va My truéc khi chip
nhan mot vi tri lam viéc tam thoi tai Dai
hoc Notre Dame vao nam 1952. Su tu do
di lai di tao diéu kién va déng luc dé
Erdés nhanh chéng tién hanh cac hop tac
nghién cttu. Ban thin Erdos cling khéng
mubn chip nhén 16i dé nghi 1am viéc 1au
dai méac du Dai hoc Notre Dame va ban
bé di cb ging hét sic trong viée thuyét
phuc 6ng.

Cudc sbng riéng cta 6ng ciing gip
nhiéu tric tré. Mot su viéc xéy ra vao
thang 8 nam 1941 da gay ra nhiéu ric réi
cho 6ng sau nay. Ong va hai nha toan hoc
ddng nghiép da bi canh sat bit khi dang
& gin mot may phat vo tuyén quén su &
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Long Island. D6 chi la mét su viéc tinh
¢ xay ra khi ba nha toan hoc nay da mai
mé thao ludn toan hoc dén mitc khong dé
¥ dén bién bao “Khu vuc cAm”. Sau mét
phién lam viéc thin thién, canh sat nhan
ra rang cac nha toan hoc nay khong cé y
dinh gl m& am. Sé ching cé gi dang ndi
néu moi viée sau dé dién ra binh thuong.
Tuy nhién, su kién nay lai lam cho Erdos
bi FBI 14p hd so theo dbi, sau nay ho so dé
dudc stt dung dé gay kho khin cho 6ng.

Dau nhitng nam 1950, thugng nghi si
cia Dang Cong hoa la Joseph R. Mc-
Carthy da thdc ddy manh mé tu tudng
chéng cht nghia céng san tai M§. Erdos
bit diu bi cuc quan 1y xuét nhdp canh
nghi ngd. Khi éng quay trd lai My, sau
moét hoi nghi tai Amsterdam vao nam
1954, cuc quan ly xuét nhap canh My hoi
éng rang ong nghi g1 vé Marx (Cac Mac).
Erdos da tra 1oi rat thiéu suy tinh: “Toi
khong co tham quyén dé phdn xét, nhung
tbi chdc ong ay la mét nguvi vi dai”. Tiép
d6 ho héi rang liéu éng c6 bao gid tré
vé Hungary nita khong (nhé ring khi d6
Hungary dang nghiéng vé khéi xa hoi cht
nghia do Lién X6 ding d4u). Erdés noi:
“Téi khong c6 ké hoach vé Hungary ngay
bdy git béi vi t6i khong biét liu khi vé ho
c6 cho toi quay trd lai My khoéng. Toi dang
ldp ké hoach dé di Anh va Ha Lan”. CAu
héi tiép theo 14 nhu vay, phai ching chi vi
ndi so khong dugc r6i Hungary ma Erdés
khong mudn dén d6. Erdos ngay tho tra
16i: “Téat nhién, toi con c6 me va rdt nhiéu
ban bé ¢ d6”. Sau viéc nay, Erdés khéng
duge phép quay trd lai My nhung 6ng
cling khéng dugc biét Iy do. Vé sau nay
ngudi ta méi biét viée éng khong dugc
quay lai My khong phai do cac ciu tra
16i trén, ma do b hd so FBI vé éng nim
1941 va viéc 6ng trao d6i thu tit v6i mot
nha toan hoc ngudi Trung Qubc da roi My
vé nuéc.
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Mudi niam tiép theo, éng chii yéu lam
viéc & Israel. Trong d4u thép nién 1960,
sau rat nhiéu lin dé nghi, cubi cing dng
cling dudc phép quay lai My vao thang
11 ndm 1963. Tuy nhién, trong thoi gian
tré lai My nay, Erdés nhu mét khach du
lich di tt trudng dai hoc nay dén trudng
dai hoc khac, va tu gia dinh nha toan hoc
nay dén gia dinh nha toan hoc khac. Ong
cling c6 moét noi lam viéc cung v6i mot
ngudi ban cia 6ng la Ronald Graham.
Erdés va Graham da gdp nhau tai mot
héi nghi 1y thuyét sb vao nim 1963 va
nhanh chéng tré thanh cong su. Graham
da danh riéng mot phong trong nha minh
lam noi 6 va lam viéc cho Erdds. Graham
cling luu gilt cac bai bdo cta Erdos 6 do,
va theo nhiéu cach, 6ng 1am viéc nhu mot
thu ky ctia Erdos.

Erdo6s yéu thich su tu do va danh hoan
toan su tip trung cho niém dam mé toan
hoc. Ong tham du hét hoi thdo nay dén
héi thao khac, hanh ly cad nhén chi la
chiéc va li. Ong khéng ¢ vg con va cling
chang s hUu tai san vat chit gi dang
ké. Cude song cua ong nuong nhd nhiéu
vio long tbt clia cac dong nghiép. Khi
tham du cac hoi nghi, 6ng thudng & cung
cac nha toan hoc noi minh dén. Nhiing
ddng nghié€p d6 cham soc, nudi dudng,
mua quan 4o, cho 6ng vay tién, thim
chi c& déng thué cho 6ng. Ddi lai 6ng
cho ho diy ry nhiing ¥ tudng va nhiing
thach thtic toan hoc, nhiing vin dé mé va
cac con dudng théng minh d€ gidi quyét
chung.

Paul Erdés cling vo chdng Ronald Graham - Fan Chung
tai Nhat Ban nim 1986 (Anh: Che Graham).

4. GIAI THUONG

Ong nhan dugc gidi thudng Cole cta
Hoi Toan hoc My ndm 1951. Giai thudng
dugc trao do nhiing déng gép cta 6ng
trong 1y thuyét sb, va dic biét cho bai bao
"Vé mot phuong phdp mdi trong ly thuyét
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s6 so cép, dan dén mét chirng minh so cép
ctia Pinh 1y s6 nguyén t4".

Giai thudng Wolf nam 1983 dudc trao
cho Erdés vi nhitng déng gop da dang ctia
éng cho ly thuyét sb, t hop, xac suét, 1y
thuyét tdp hop, gii tich toan hoc, dong
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thoi cho nhitng déng goép cta 6ng trong
viéc kich thich su phat trién cta cac nha
toan hoc trén toan thé gioi.

Nam 1973 Ho6i Toan hoc London da
trao cho 6ng giai thudng Thanh vién xuét
sic. Ong con dudce vinh danh, ting nhiéu
giai thudng va 14 dién gia chinh tai nhiéu
dai hdi toan hoc, hdi nghi, héi thao. Ong
la cht tich danh du cia Héi Janos Bolyai,
thanh vién cia Vién han 14m qudc gia
My, Hiép hoi Hoang gia London, Vién han
lam Nghé thuat va Khoa hoc My, Vién
Khoa hoc Uc, Vién Khoa hoc Hoéng gia
Ha Lan, V1en Khoa hoc Hungary va Vién
Khoa hoc An bo. L1en doan thé gi6i cac
cudc thi Toan qudc gia (The World Fed-
eration of National Mathematics Compe-
titions) da thanh 14p giai thudng qubc
té David Hilbert vio nim 1991 va giai
thudng qubc té Paul Erdés nim 1992. Ca
hai giai thudng céng nhin déng gop cua
cac nha toan hoc, nhitng ngusi da déng
mét vai tro quan trong trong su phat trién
clia cac van dé toan hoc.

5. ERDOS QUA LOI CUA CAC PONG
NGHIEP

Khi Paul Erdés mét di vao ngay 24
thang 9 nam 1996, t6 The New York
Times da c6 bai ding tai nhin dinh cia
c4c nha toan hoc vé 6ng. Theo dé, khé c6
thé c6 duge mét ca nhan khac nhu Paul
Erdos. Ong 13 mot trong nhitng nha todn
hoc vi dai nhit cta thé ky 20, ngudi dit
ra va giai quyét cac vin dé gai goc trong
1y thuyét sb va cac linh vuc khac, va da
dit nén tang cho toan hoc rdi rac, nganh
c6 Ung dung quan trong trong khoa hoc
may tinh. Ong cfing 1a mot trong nhiing
nha toan hoc gidu sttc sang tao nhét trong
lich st, v6i hon 1500 bai bao. Su nghiép
trit tac ctia dng c6 thé so sanh dudc véi su
nghiép ctia Euler. Ong cong bd nhiéu bai
béo hon Euler nhung viét it trang hon.
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Nam 1976, Ulam da mo ta Erdos nhu
sau: “Ong la mét thdn dong thuc su, mdi
mudi tdm tudi éng dd cong bd két qud ddu
tay trong ly thuyét s va trong gidi tich to
hop. La ngudi Do Thdi, 6ng dd phdi roi
Hungary, va tinh c& chinh chuyén di d6 da
cttu séng éng. DS la ndm 1941, Erdés 27
tuOl nhé nha, budn bd, va luén lo nght
vé ngu’al me vdn con ket lai 6 Hungary...
Erdés c¢6 véc ngudi hoi thdp, tinh tinh bdt
an va dé bi kich thich... P6i mdt tit 16
rdng 6ng luén ludn suy nghi vé todn hoc,
mét qud trinh suy nghi chi bi gidn doan
béi nhitng tuyén bb khd bi quan vé tinh
hinh thé gi6i, chinh tri, hodc nhitng vdn
dé xd héi ndi chung, ma 6éng luén nhin
thdy khia canh u tbi... Ong cé nhiéu diém
khdc nguoi dén mutc khong thé liét ké hét...
Pang & tudi sdu muoi, 6ng dd viét hon 700
bai bdo.”

Fan Chung, vg cta Ronald Graham, va
la nguoi cling c6 14 bai bao chung v6i
Erdés, néi vé tinh thin lam viéc cla éng
nhu sau: “Lam viéc vdi Paul Erdés gibng
nhu di dao trén nhitng ngon dbi. Moi khi
tdi nghi rdang chung téi dd dén noi va c6
thé diing lai nghi ngoi, Paul lai tré 1én mot
dinh dbi khdc va thé la chuyén di lai tiép
tuc.”

Dé ghi nhé va tén vinh nhlmg dong gop
cta Erdos dbi véi cong dong toan hoc,
ngudi ta da dua ra s Erdds dé€ do "khoang
cach hgp tac" giltra mot nha toan hoc
va 6ng. Cu thé, Paul Erdés c6 s6 Erdos
biing 0, nhitng cdng su truc tiép clia dng
(bao gébm 511 ngubi) ¢6 sb Erdos béng 1,
nhlmg nguoi cong tac vGi nerng cong su
truc tiép d6 sé co sb Erdés bang 2, Va ci
t1ep tuc nhu thé. Danh sach mot s6 nha
toan hoc ngudi Viét c6 sé Erdés thip gdbm
c6: Vii Ha Van (2); Ngbé Bao Chau, Phan
Thi Ha Duong, Ha Huy Khoai, Ngb Viét
Trung (3), van van.
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Paul Erdés trut hoi thd cubi cling sau
mot con dau tim vao ngay 20 thang 9
nam 1996, khi 6ng dang tham du mot hoi
nghi 6 Trung tAm Banach tai Warsaw, Ba
Lan, hudng tho 83 tudi. Ong la nha toan
hoc kiét xuét, lu6n hét minh theo dudi
dam mé toan hoc, mic du dudi con mat
éng cudc doi bi blia viy béi nhitng van
dé khong méy tich cuc. Nhu mot ngudi
hanh huong khip cac trung tdm toan hoc
thé gi6i, 6ng ludén mang bén minh nhiing
¥ tudng va nhiing vin dé mubn chia sé
cung v6i moi ngudi. ba hon 20 nam troi
qua ké tit ngay Erdos di xa, nhung nhitng
cong trinh clia 6ng va ngudn cam hing
ma ching dé€ lai c6 18 sé con trudng ton.

Danh cho cdc ban tré
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Hai phién ban roi rac cua
binh ly gia tri trung gian

Nguyén Duy Thai Son™®

Theo sach gido khoa hién hanh & nuéc
ta, hoc sinh THPT dugc thita nhan (khong
chttng minh) Dinh ly gia tri trung gian
cho cac ham s lién tuc. binh 1y nay néi
ring néu f : R — R 13 mo6t ham sb lién
tuc, nhan cac gia tri m,M (m, M € R;
m < M) thi f nhin moi sb thuc ¢ nim
gitta m va M (m < t < M) lam moét
trong cac gia tri cia minh. (Dinh ly nay
13 hé qué ctia mot ménh dé manh va tritu
tuong hon, duge giang day 6 bac dai hoc:
Anh xa lién tuc thi bién tap lién thong
thanh tap lién thong.)

Trong bai ndy, ta tim hiéu hai két qua
tuong tu nhu dinh ly gia tri trung gian

(DDai hoc Su pham, Dai hoc Pa Nng.
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cho cac ham sb f chi nhén gia tri nguyén,
trong hai truong hop:

1/ f 13 ham ctia bién sb nguyén (trudng
hop day so nguyén)

2/ f 1a ham cua bién sb thuec.

Ban doc c6 thé tim thiy nhiéu phién
ban roi rac khac nhau caa dinh ly gia tri
trung gian cho ham so lién tuc va cac
ung dung cta ching, chang han, trong
[1, 2, 3].

1. PHIEN BAN THU NHAT

V6i moi a,b € Z ma a < b, ta dung ky
hiéu I,,;, := [a, b]NZ. Trong phién ban nay
ta xét cdc ham sb f : Iy — 7.
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binh nghia 1.1. Ham f dudc goi la
Z—lién tuc trén I, (a,b € Z; a < b) néu
véimoin € I, \ {a},

[f(n) = fln—=1)| < 1.

Ménh dé duéi day néi ring cac ham sb
Z—lién tuc thi théa man dinh ly gia tri
trung gian.

Ménh dé 1.2. Cho a,becZ; a<b vacho
ham so f : I, — Z. Bat

m = minf, M := maxf.
Ia,b Ia,b
Khi do, neu f la moét ham so Z—lién tuc
trén 1, thi

f (Ia,b) -

tiec la, ham f nhdn moi so nguyén t nam
gitta m va M lam mét trong cdc gid tri cua
minh.

m,M;

Chung minh. Gia st f(a) = m, f(B) =
M véi o, p € 1, nao do; va cho t € Z,
ma m < t < M. Gia st phan chiing rang

(1) Khong ton tain € Iop dé f(n) =

Néu can, thay f béi ham g dudc cho béi
cobng thic

g(n) = fla+b—n)

(ma khéng lam thay déi tinh Z—lién tuc
va tip gia tri cia ham sb), ta c6 thé xem
rang o < B. Liic nay, xét tip hop

(2)

A={nel,gl|f(n) >ty Clyg ClIyp.

Tathdy f(8) = M >t 2 B e A Tap A
hitu han va khong réng nén chita phan tit
k := min A. Ta ¢

kelyg, f(k)>t>m= f(a)=>Fk# .
Suyrak —1 € I, 3; vado f chinhén gia
tri nguyén, tu tinh Z—lién tuc cta né ta
cling thay

Flk—1)> fk)—1>t—1.

Vn € Ia,b
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Tu?(l)suyraf(k 1)>t doddk—1 € A.
Diéu nay mau thuln véi tinh bé nhét cta
k. Ménh dé d3 dugc chiing minh. O

Nhéan xét 1.3. Phép ching minh (cta
Phién ban th nhat) néi trén da dung cac
ky thut thudn tiy dai sb, chi dua trén
gidi tich vé y tuéng: tién trinh thuc hién 13
kha giéng tién trinh chitng minh dinh ly
gi tri trung gian cho cac ham sb lién tuc,
nhung trong sudt tién trinh d6 ta khong
ding mét két qua giai tich nao.

Loi giai 2 ctia Bai toan P55 trén Tap chi
Pi Tap 1 sb 8 [4] d4 di theo tién trinh d6.
Dudi day 12 mét tinh hubng tuong tu:
Bai toan 1.4. Cho a,, := 28 4+ T[lnn] +
[n2018/2019] ygi méi n € N*, va cho d €
N*. Chitng minh rdng ton tai n € N* théa
mdn diéu kién _a

Qn
Loi gidi. it b, := n — da, v6i mdi n €
N*, ta thu duge mot day (b,)> cac s6
nguyén. Gia st phan ching ring két luin
cta bai toan la sai. Khi do,
(1) Khéng ton tai n € N* d€ b, = 0.

Gnp, A
Dé thay lim — =0, nén
n—4+oco N

lim b—n:1>0.

n—+oo N

Viy lim b, = 4o0. Vi thé,
n—4o00

A:={neN"|b, >0}

la mot tap con khong rong cta N*. Do N*
dugc sip thit tu tét, ton tai k := min A.

Ta c6 k € N*, by, > 0. Nhung
by =1—da; =1—-29d <0,
nén k > 2.

Dé y thém rang diy s6 (a,) > don
diéu khong giam, ta suy ra

bp —bp_1=1-— d(ak — akfl) <1.
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Do d6

bp_1>bp—1>—1.
Vay bp_1 > 0, vado (1), bp_1 > 0, tic la
k—1 € A. biéu nay mau thuan vdi tinh bé
nhat ctia k. Tu d6, ta c6 diéu phai ching
minh. O

2. PHIEN BAN THU HAI

Trong phién ban nay ta xét cac ham sb
f R—>Z.

binh nghia 2.1. Ham f dugc 8oi la

Z—lién tuc tai difm 2z, € R néu ton

tai cadc gi6i han mot phia lim f(z),
T—=T)

lim f (z) va cac diéu kién sau dudc thda

I‘)IO

man:
lim f(z) = f(zo)| < 1.

Tandi f : R — Z la m6t ham so0 Z—lién
tuc néu nd Z—lién tuc tai moi diém cua
R.

Vi du 2.2. V6i mbi sb thuc o, ham f :
R — Z dugc cho bdi f(x) := [ax] 1a mot
ham Z-lién tuc.

Nhén xét 2.3. Ham sb f 1a Z—lién tuc
tai di€m z néu va chi néu, tai mdi phia
(trai hodc phai) cia diém nay, hoic 1a f
lién tuc (mot phia), hodc 1a f chi ¢ gian
doan (mo6t phia) loai buéc nhay, véi bude
nhdy bang +1.

Cha y rang, véi cac gian doan mot phia
loai buéc nhay, hiéu so6 lim f(z) — f(xo)
T

(tuong tng, hm f(z) — f(xp)) thuong

x%xo

dudgce goi la bude nhay trdi (tuong Ung,

Ménh dé duéi day néi ring cac ham sb
Z—lién tuc thi théa man dinh ly gia tri
trung gian.

Ménh dé 2.4. Cho f : R — 7 la mét ham
s6 Z—lién tuc. Khi dd, néu f nhdn cdc gla
tri m, M thi f nhdn moi sb nguyen t ndm

gitta m va M lam mét trong cdc gid tri cua
minh.

Chung minh. Gia st f(a) = m, f(B) =
M véi a, 8 € R nao do; va cho t € Z, ma
m < t < M. Gia st phan ching rang
(1) Khéng ton tai z € R d€ f(z) =
Néu can, thay f béi ham ¢ dudc cho béi
cong thic
g(z) = fla+8—2) VzxeR

(ma khéng 1am thay déi tinh Z—lién tuc
va tip gia tri ctia ham sb), ta ¢ thé xem
rang a < f3. Lic nay, xét tdp hop
(2)

A=Az €[a,p]]| f(x) >t} C [a, B].
Vi f(8) =M >t,nén 8 € A.

bata; :=«, by := 5, ta co
(3) by € A va A bichan dudibédi a;.
Ta sé chiing minh ring ton tai ag, by €
[al, bl] Véi
4) 0<by—az <(by—a1)/2
sao cho
(5) by € A va A bichan dudi bédi as.
That vay, néu A bi chin dudi béi (a; +
b1)/2 thi chi can chon ay := (a1 + b1)/2,
by := by, ta s€ c6 ngay (4)-(5). Trong
truong hgp con lai, ton tai bs € A sao cho
by < (a1 + b1)/2; lic nay, chi can chon
as = ay, ta cling co ngay (4)-(5).

Tiép tuc mai qua trinh di tt (3) dén
(4)- (5) ta xay dung dudc mot day so
(an) ; don diéu khong giam va mot day

phdi) clia ham f tai difm z¢. Khi dd r6 b (b, )n: don diéu khéng tang sao cho
phia, ta sé goi tat la budc nhay, thay cho by — ay

budbce nhay trdi hay buéc nhay phdi. (6) 0<bp—an< on—1
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déng thoi,
(7) b, € Ava A bichin dudi bdi a,

v6i moi n > 1. Theo Dinh ly day don diéu,

ton tai gi6i han hitu han lim a, =: a €
n——+0o00

[, B]; hon nita, dung (6) va Dinh ly vé
gi6i han kep, ta cling c6

lim (a, —
n—>+oo( n

b,) =0= lim b, =a.
n—-+o0o

[Tit d4y, (7) cho thiy a 14 cdn dudi 16n
nhdt clia A (mét khai niém gidi tich
khong c6 trong chuong trinh toan THPT);
va nhu vy, ta vita dung kién thtc giai tich
dugc thira nhdn 6 THPT (Pinh ly day don
diéu, Dinh 1y vé gi6i han kep) dé chiing
minh su ton tai clia a = inf A.]

Tiép theo, néu a ¢ A, thi theo (1), (2),
(7) (cht y f chi nhén gia tri nguyén) ta
coa<b, (Vn>1)va

fla) <t—1; f(bp) 2t+1(Vn>1);
suy ra

lim f(z) — f(a)

r—at

lim f(bn) — f(a)

n—-+00

2.

Y

Piéu nay mau thuln véi tinh Z—lién tuc
cta f. VAy, cung véi (2),

)] ac A, fla) >t+1.

Hon ntta, do f(a) = m < t, suy ra
a ¢ A, nén a < a. Theo tinh Z-lién
tuc cla f tai a, ton tai gi6i han hitu han
| := lim f(x) théa min bit ding thic

Tr—a
|l— f(a)| < 1. Tu day, dung (8), trudc tién
ta thiy [ > ¢. Hon nita, vi f chi nh4n gia
tri nguyén nén [ = lim f(x) € Z. Dung
r—a~
dinh nghia ctia gi6i han trai, ta con suy
ra: ton tai ¢ € (o, a) &€ v6i moi z € (¢, a),
ta c6 |f(xz) — 1] < 1/2. Suy ra: v6i moi
x € (c,a), xay ra dang thic f(z) = (> t).
Vay, st dung gia thiét (1) va dinh nghia
(2) thi (¢,a) C A, nén theo (7), khoang
(¢, a) bi chin dudi bdi moi a,,. Diéu nay la
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khéng thé, vi lim a, = a. Ménh dé da
n—-+4o0o

dugc chiing minh. O

Nhéin xét 2.5. Phép chiing minh (cua
Phién ban thi hai) néi trén da thuc su
dung cdc ky thudt gidi tich.

Dudi day 1a mét s6 bai toan ap dung:

Bai toan 2.6. Cho f la ham trén tdp sb
thuc dugc xdc dinh bdi cong thiic

)= o= 3] + o v4).

Chitng minh rang f la mét toan dnh tir R
vao 7.

Loi gidi. Xét cac ham sb6 g,h : R — Z
dudgc cho béi

o=

D& dang kiém chiing cac nhan xét:

(i) ¢ va h lién tuc phai tai moi diém (cta

R).

.o .7 &) . 14 . 1\7
(ii) g chi gian doan trai tai cac diém cua

1 ~ .
A = {2+p\peZ}; hon nira, cac

gian doan nay déu 1a gian doan loai
budce nhay, v6i budce nhay bang —1.

oo .7 7. . 7 R
(iii) h chi gian doan trai tai cac diém cua

q ~ Y
B :=<{—=|q € Z;; honnia, cac gian
{ i I\q } g
doan nay déu la gian doan loai budc
nhay, véi buéc nhay bang —1.

Do V4 ¢ Q nén AN B = (. Vi vay, ti
cac nhan xét trén suy ra: f = g + h chi
gian doan trai tai cic diém clia A U B;
hon nita, cic gidn doan nay déu 1a gian
doan loai buée nhay, v6i buée nhay bang
—1. Ngoai ra, f lién tuc phai tai moi diém.
Do d6, f 13 mot ham sb Z—lién tuc (xem
Nhéan xét 2.3). Ma lim f(z) = —oco va
T—r—00

lim f(z) = +oco nén, theo Ménh dé 2.4,
T—>+00
f 1a mét toan anh tit R vao Z. O
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(Tai cac diém cta (D,N Dy) U
[R\ (D, U D)) ham sé f,; lién tuc
trai.)

(ii) a < 0,b < 0. Ltc nay, két qua sé nhu
két qua 6 trudng hop (i); trong dé, cac
tlt "trai" va "phai" déi vi tri cho nhau.

(iii) a > 0,b < 0. Lac nay,

+ fap chi gidn doan trdi tai cac diém
cia D,; hon niia, cic gian doan nay
déu 13 gian doan loai buéc nhay, véi
buée nhay bang —1.

+ fap chi gian doan phdi tai cac
diém ctia Dy; hon nita, cac gian doan
nay déu la gian doan loai bu6c nhay,
v6i butée nhay bang 1.

(iv) a < 0,b > 0. Ltc nay, két qua sé nhu
két qua & trudng hop (iii); trong d6, cac

Bai toan 2.7. Tim tdt cd cdc cdp sb thuc
a,b sao cho ham so f,;, dugc xdc dinh bdi
cong thiic

fap(w) = [ax] — [bx]

la mot toan dnh tu R vao Z.

véi moi v € R

Loi gidi. V6i mbi ¢ € R, xét ham sb f,
R — Z dudgc xac dinh bdi cong thiic
fe(z) = [cx].
Ta dé dang kiém chting:
Nhén xét.

(1) fo(z) = 0 (nén fy 1a mot ham sb lién
tuc trén khip R).
(2) Néuc > 0, thi

+ f. lién tuc phdi tai moi diém
+ f. chi gian doan trdi tai cac diém

) k .
cua D, := { | k€ Z}; hon nira, cac
c

gian doan nay déu 13 gidn doan loai
buéc nhay, v6i bude nhay bang —1.
(3) Néu ¢ < 0, thi
+ f. lién tuc trdi tai moi diém
+ f. chi gian doan phdi tai cac diém

cua D, (:: {k | ke Z}); hon niia,
c

cac gian doan nay déu 14 gian doan loai
budée nhay, v6i bude nhay bang —1.

Tré lai bai toan, dung Nhén xét trén,
ta chitng minh dudc tinh Z—lién tuc cia
fap- That vay, v6i moi a,b € R, cdc ham
sb fa.0 = fa> fop = —fp 10 rang la Z—lién
tuc. Chi con bbn trudng hop phai xét:

(i) a > 0,b > 0. Theo Nhin xét trén, dé

thay:

+ fa lién tuc phdi tai moi diém

+ fap chi gidn doan trdi tai cac diém
caa (D, \ Dy)U(Dy \ D,); hon nita, cac
gian doan nay déu 1 gian doan loai
buée nhay, v6i buée nhdy bang —1 tai
cac diém ctia D, \ D;, va bang 1 tai cac
diém ctia Dy \ D,,.
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tlt "trai" va "phai" d6i vi tri cho nhau.
Trong cd bén trudng hop néi trén, fab
déu 12 mét ham sb Z—lién tuc.

Cubi cung, vi

fap(x) = (ax —{az}) — (bz — {bx})

= (a—b)xr + u(x),

trong d6 —1 < u(z) < 1, v6i moi = € R,
nén dung Ménh dé 2.4, ta thay: f,; la
mot toan anh tit R vao Z khi va chi khi
a # b. O
Bai toan 2.8 (Chon d6i tuyén PTNK HCM
1999). Tim tat cd cdc cdp so thuc a,b sao
cho ham sO f, dudc xdc dinh béi cong
thirc

fap(z) := [azx] + [bz]
la mét toan dnh tur R vao 7.

vdimoi x € R

Loi gidi. Chi c6 ba trudng hop c6 thé xay
ra:

(i) ab > 0. Néu a va b ciing duong, dé thiy:

fap don diéu khéng giam; f,,(0) = 0;
-1 -1

a = —2 khi —_——

fap(x) i max{ 7 }

z < 0. Vi the, f,, khong nhan gia tri

—1, nén né khong phai la mot toan
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(ii)

4nh tt R vdo Z. Con néu a va b
cung am, thi f, ; don diéu khong tang;
fa7b(0) = 0’ fa,b(x) =-2khi0 <2z <
min _a -1 . Vithé, fa,p cling khong
nhén gia tri —1, nén cling khong thé 13
mot toan anh tu R vao Z.

ab < 0. Vai tro cia a va b 1a nhu nhau,
nen trong truong hop nay, c6 thé xem
rang a>0,b<0.Ta t1ep tuc stt dung
cac ham f. cung Nhan xét da co6 trong
16i giai clia Bai toan 2.7. Tit Nhin xét
do, suy ra:

+ fap = fo + fo chi gidn doan trdi
tai cac diém cta D,; hon nita, cac gian
doan nay déu 13 gian doan loai budc
nhay, v6i buéc nhay bang —1.

+ fap chi gian doan phdi tai cac
diém clia Dy; hon nita, cac gian doan
nay déu 1a gian doan loai buéc nhay,
v6i buée nhay bang —1.

Vay, fop» 1a mot ham s6 Z—lién tuc.
Ma

fap(z) = ax — {az} + bz — {bz}
= (a+b)z —v(z),

Tiéu pham

Con sbt vang

Colin Adams

(iii)

trong d6 0 < v(z) < 2, v6i moi = € R,
nén ding Ménh dé 2.4, ta thy: fap 12
mot toan anh tir R vao Z khi va chi khi
a+b#0.

a = 0 hodc b = 0. Kiém tra truc tiép, ta
thay: fa,p 12 mOt toan anh tit R vao Z
khi va chi khi a + b # 0.

Két luén: fa.p 1a mOt toan anh tit R vao Z
khi va chi khi a, b thda man dong thoi cac

diéu kién ab < 0,a + b # 0.

0
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Pang lau don quéan, Hai Xém ngudc
con mat sang duy nhat 1én nhin Chi gam
gli: "Lam nham gi thé anh Chi?"

"T6i n6i 14 c6 vang! O khoang khéng
gian ngay phia trén con deo."

"Dau? Khoang khéng gian nao?"

"Khong gian vectd."

Hai Xom pha 1én cudi rdi quay lai lau
chui. "B6i diu ra vang ¢ khong gian vecto.
R6 14 ngd ngan."

"T6i nhic lai, ngudi ta d4 tim thy vang,
vang that mot traim phan tram!", Chi Pheo
hét 1én. "Ngudi phat hién ra la mot c6 bé
nghién cttu sinh. C6 bé nay lang thang
4 ch6 khéng gian vecto, kién thic co ta
con qua non nét dé co thé tin rang chang
thé tim dugc vang & nhitng khong gian
vectd. Roi ¢ bé thay mot cai gi do phat
sang khac thuong. Co lay stic d€ dao néd
1én va c6 ai tudng tugng duge khong, cod
ay tom dudc mot dinh ly hoanh trang,
16n khong tudng tuong noéi. Dinh ly dé
lam bang vang nguyén chat, Q1 trén Sco-
pus la chuyén nho! N6 ¢t nam im d6 cho
ngudi dén nhac no 1én."

Tiéng xi x30 rd 1én trong quan. Toi
dting day, di nhanh vé phia Chi. Mot loat
nhiing cai lung nhom diy, mét loat nhiing
con mat doi theo tting budc chan toi.

"Anh Chi, ai ciing biét 1a anh toan ké
nhitng chuyén tao lao dé kiém vai ly", t6i
no6i v6i Chi Pheo.

Ga cau may nhin toi.

"Hut, diéu d6 khong sai, nhung hém nay
la chuyén khac."

Dung coi budc t6i vb vai Chi.

"VAy anh hay néi xem, c6 bé d6 tim ra
dinh ly gi?"

Ca phong nin ldng chd doi.

"Co 4y ching minh 13 v6i moi n > 2
va moi sO nguyén t6 p, ton tai mét co sé
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chuén tic siéu thudn tdy clia Fpn., xem
nhu 1a mot khong gian vecto trén F),. Ma
d6 méi chi 1a khéi dau cha ciu chuyén
thoi."

"Chi 1a khéi dau?"

"Co Ay con phat hién duge mét loat cac
két qua khac. C6 du bai bao ISI cho moi
ngudi tha hé viét. Néu nhanh chén tit ca
ching ta r6i sé tim dudc ghé gido su &
nhitng dai hoc danh tiéng nhét. Véi vin
phong rong rai, véi hang déng hoc tro,
trg giang trong nhom lam viéc. Dai Viét
Uni, Vién Da Tri Tué Nhén Tao dang cho.
Tuong lai chinh 1a... Oi!"

Chi chua dat 16i, nguoi ta da chen
nhau, dap ban ghé, diy ca Chi, 40 a0
lao ra khdi quan. Khi ban ghé trong quan
dugc tré lai nam im mot chd (Chi da kip
nép vao mot x4), chi con lai vai cdu sinh
vién dai hoc ngo ngac di tim 10i giai bai
tAp vé nha, va Diing rau, gido su Dai Viét
Uni, ngudi dam mé c& bac. Lo ta dén thi
trAn Kiét d€ trinh bay mot seminar vé xac
suét. Lo cAm bd bai Tay trén chiéc ban
truée mit 1én tay va bit diu tron bai.

"Chuyén nay vui dy", 130 14m bam mot
minh.

Cudc d6 x6 di dao vang bit dau. Chi
trong mot thang, din cu thi trdn Kiét
ting gAp nam. D4n lam toan tit khip noi
trén thé gi6i ta dén day. T nghién ciu
sinh Nam Phi, Trung Qué)c, dén ca mot )
world leaders ngu 6 Princeton, Harvard,
Berkeley. Dt moi loai ngudi. Cé nhiing ké
vitng nhu ndi déng cbi da, ca doi nghién
ring gianh gidt tiing miéng banh khoa
hoc. Day ba tram sinh vién mét luc va
htung huc lam nghién cttu. Cling c6 nhiing
ké nhu ti trén troi roi xudng. Mu tit vé
tim vang. Ca doi ru ra trong nhiing thap
nga khoa hoc an toan noi thiy huéng din
giao tin tay ca van dé nghién citu lan
cach gidi. Nhitng ké tay ngang nay ban
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ron véi viée dn banh, ubng ca phé, va tim
chb cam laptop. Mién binh lu4n.

Con t6i, may man chup dude mbét ménh
dé 1& & phia trén déo Toa Db, trong linh
vic nghién citu ngii thitc bit kha quy trén
F,. Toi doan rﬁ“lng néu cb bé kia tim ra
dugc dinh 1y & gin con déo, né hin phai
rét tit ddu d6 bén trén xubng. Toi tim
duong di 1én tdn cao phia trén va nhg
thé tém dudc cai ménh dé. Dung coi tém
duge mot ménh dé khac ndm canh dé.
Chi ta nghién cttu tam thtc trén Fj.

Vai thang sau dd, thi thoang lai nghe
ddn c6 ké 14n ra mot cai mé, va viét bai
gui cho Annals hodc Invent. Ban than téi,
1am viéc v6i cdi ménh dé cla minh ba
thang, t6i bit ddu hoang mang. M6t hém,
t61 tim Dung coi d€ héi vé ménh dé cta
chi ta. Chi ta dang cAm xéng mai miét
dao, md héi nhé nhai.

"Chi Dung nay", t6i hoi, "cai ménh dé
ctia chi ¢6 #n nham gi khong?"

"Cai ménh dé ay a?", chi ta ti vao can

o A ~ PN \ ~
xéng, vé mat rau ri. "Tién lam ra du dé

d6 xing xe. Nhung con khuya méi mong
xin duge mot chin giang vién hgp dong
Dai Viét Uni."

"T6i ciing ching kha hon, ngay béan
chéao phoi, toi dao vang. Co6 thé ching ta
di nham duong trong vu nay roi."

"Y anh 1a gi?"

"Sao chung ta khong thd hop tac?" Toi
dé nghi. "Chi manh vé ky thuat dao bdi,
toi thi cling biét danh hai ra cho c¢6 tiem
nang. Sao khong thit cing tim kiém, biét
dau chang thanh cong hon bay gic?"

Dung cdi dong ¥ va tit dé chting t6i hop
tac. Dung coi lam viéc khong biét mét,
cbng viéc ton bao nhiéu stic, nhiéu hom
phai thitc thAu dém ciing khéng ngan. Ba
ngay sau, lic dang dao béi, chi ta thot
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lén. "Pha oi, lai day xem t6i tim dudc cai
gi nay!"

T6i ném Xéng xubng va chay dén nhin.

"Thdy miy b6 dé nay hay khong'?”
Dung coi néi, "cé thé ching 1a dau mdi
dan dén cai gi do."

T6i nhin xubng cai hd, nhung méiy cai
bd dé trong hoan toan co ban, thAm chi
vo thudng vo phat. Dung coi tiep tuc an
xéng xuong that manh thi bbng ' cuc
mdt tiéng, cai xéng gdy doi, gp lai & gin
dau.

"Gioi dit a", Dung ttc tbi. "Bdo hai cai
xéng nay lai ngon cda t6i mot thang tién

n." Roi chi ta ding lai nhin xem minh
vira bo phai cai gi.

"Pha! Lai day!", chi ta noi, "t6i tim dudgc
cai gi hay lam."

Chung t6i hing hai dio, nhiéu lac 14y
ca tay khong ma don ma x46i ché Dung
viia cham xéng dén. Dan dan chung toi
loai b6 di duge dat cat & ngoai ria. Cang
dao béi, ching t6i cang ¢6 linh cdm minh
dang diing truée mot thi phi thuong.

"Oi troi", t61 kéu 1én khi cac dudng vién
bat dau ro6 nét, "toi nghi day chinh la gia
thuyét s6 nguyén to sinh doi trén F5".

"Anh khéng dua diy chi?"

"Khong! Khong con nghi ngo gi nita!"

Dung cdi reo 1én phan khich. "Chiing ta
sé noi tiéng. Tién tai trg ching ta nhan
dudc sé ao ao nhu nudce song Da!" Chung
t6i nhay mua ho hét nhu dién bén canh
cai dinh ly.

"Giau to r6i! Annals d4y rdi!", Dung coi
hén hé hét 1én.

Sau khi binh tinh lai, chting t6i 16i dinh
ly 1én khéi mat dat, va day khé nhoc,
ching t6i méi dat dude nd 1én lung mot
con tru, boc mot manh vai du 1én trén.
Sau d6 ching tdi xuong nii tré vé thi
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trAn, ca hai cudi hén hé nhu nghién ctu
sinh méi bao vé xong.

Nhung khi dén m6t khic ré trén nui,
xuat hién mot bong 4o den cudi ngua tién
vé phia ching t6i. Khi ngudi d6 den gan,
toi nhan ra Diing rau.

"Ping k€ gi v6i han", téi néi nhéd véi
Dung coi.

"Chao moi ngudi", Dling rau cudi noi,
tay vung vay cai ma Dai Viét Uni.

"T6i tudng 6ng roi thi trin 14u rdi cht
Diing rau", t6i ndi. "Chang phai 6ng la
nhéin vét chinh ctia Ngay hoi Xac Suat
mién Dong Bac Bo sao?"

"T6i d€ Mr. Dam thé chan minh rbi", 140
ta tra 16i. "Tréng con triu cla cac ban kia,
sao no6 ¢6 vé nang nhoc thé? Cac ban c6
gi trén do vay?"

Mbt tay ctia ldo 1an dén khiu sing luc
giat bén hong.

"A, cai d6 ha? Ching qua la miy b dé
nho chiung t6i kiém duge. May ra thi da
tién cho may coc nhan tran."

”Néu thé sao khéng cho t6i xem tht.
Biét diu tdi ¢ thé ap dung dudc chung
C6 thiét thoi gi ddu néu tén t6i xut hién
trong danh sach dong tac gia."

Dung coi budc t6i diing trude ngua cla
Diing rau.

"Chting t6i khéng c6 nhu ciu diing
canh tén 6ng trong mot bai bao."

"Thét thé sao?", 130 ta néi rdéi cham
chdm rat khau sing luc ra khoi bao va
nham vao Dung coi. "VAay cac ngudi muon
téi dliing tén tac gia bai bAo mot minh
chang?"

"Ding lai", toi ngit 15i 130. "Ching tdi
hoan toan tu luc tim ra dinh ly nay. Trong
lac d6, 6ng ngdi vénh rau trong quan
uong rugu va béc 16t nhitng ké ngéy tho
v6i nhitng manh khde xac suat ctia 6ng.
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Ong diing hong cham tay vao dinh 1y nay.
N6 thudc vé ching toi."

"VAy cac ngudi sé mat tring nd", Diing
rau néi. "Chang ai biét cac ngudi d tim ra
né. Khi mang dinh 1y nay tr6 lai thi tran,
moi ngudi déu sé tin 13 ta, chinh ta d4 tim
ra nd. Ly lich khoa hoc cta ta hoan toan
ap dao so véi cac ngudi. Va cac nguoi sé
vinh vién bién mét. Sé ching ai nhé néi
cac ngudi la ai."

Mt ctia Dung coi sa sim, nhu mit troi
sdp lan.

"Tréng mit cd hay day", Diing rau via
néi vira cudi khdy. Mit cia Dung coi bay
gid tim tai. C6 budc téi va vung tay ddm
vao mii con ngua ctia Diing rau.

T6i mudn giai thich cho ré. Dung coi
v6n 14 ngudi yéu déng vat. Chi ta da tliing
tham gia t8 chitc trudng heé vé Giai tich
1/2 cho ché. Nhung lic nay, lta gidn bbe
lén qua cao khién chi d4m vao mii con
nga. Ct dAm rit manh. Con ngua hoang
hén bé chay. Diing rau lay sung ban vé
phia ching t6i hong ha sat ca hai, nhung
vi con ngua hoang loan, 140 ta bin khéng
tring. Toi tm 14y tay kéo Dung coi theo,
ca hai lao ra phia b dbc. Ching t6i lan
dai xubng phia duéi trong lic Diing rdu
ban véi theo truy sat.

Ching t6i trugt xubng mét bui rAm va
trudn vao sau mot phién da.

"Chi khong sao cht?" t6i hoi.

Dung coi kiém tra ngudi minh va git
dau.

"Thé 1 chiing ta d€ mét dinh 1y rdi", toi
than.

"Piing véi diu hang", Dung cdi néi,
trong ltc ching t6i tim dudng vé thi trn.

Khi vé dén noi, ching t6i gdp mét
dam dong bén ngoai van phong trong tai.
Chung t6i lach dudc vao bén trong vita
ding lGc vién trong tai dang cin nhic
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dinh 1y ma Diing rAu cong bd v6i moi
nguoi.

"T6i chua bao gid thy mét dinh ly 16n
nhu thé nay", vién trong tai néi, mit mé
to kinh ngac. "Diém phtc cho ai tim ra
no!"

"Ding lai", t6i 1én tiéng, "dinh ly dé
khoéng phai cta Diing rdu. N6 1a két qua
clia t61 va Dung coi. Chinh ching t6i lan
ra manh méi va dao né 1én."

Diing riu cudi xdo tra. "Thoi nao", 1ao
néi. "Ching khoe khoang gi téi ciing 1a
Maxan Chinxu Professor of Mathematics
cta Dai Viét Uni, Vién si Vién Han 14m
Khoa hoc New York. Ngoai t6i ra con ai
c6 thé phat hién ra mét dinh ly 16n nhu
thé nay? Mét ddm v6 danh tiéu tbt nhu
chiing hay mét chuyén gia néi danh hang
d4u chau A nhu t6i? Chéng c6 ai tin vio
ciu chuyén nham nhi ctia cac ngudi dau."

"Ngudi ta sé phai tin néu ho thiy nhﬁ’ng
b8 dé sau day", Dung coi binh than néi va
16i ra tit tGi quan jean mot nhim bé dé
14m lem. Chi ta gid cao cac bs dé dé lén
cho moi ngudi thay. Chinh téi ciing kinh
ngac nhu toan bo dam dong.

"Pinh Iy kia sé khéng thé hiu duge néu
khong dung nhitng bd dé nay dé€ chimng
minh né. Khéng c6 nhitng b8 dé nay, dinh
ly d6 chi 13 mot tap hop hdn loan nhiing
manh vun. Nhung Diing rdu khéng biét
cac b8 dé nay. Vi 140 ta khong tu tay dio
dinh ly 1én. Chung t6i khéac lao, vi t6i da
dao cac bS dé nay 1én cung véi dinh Iy
do."

"A, gi(’)i 14m, cac ngubi sé biét tay ta",
Diing rau hét 1én va rut sung ra. Nhu’ng
dam doéng da tam lay va vét ldao xuong
dAt.

Vién trong tai quay vé phia Dung coi va
toi. "C6 vé nhu diy chinh la dinh ly caa
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6ng ba. Toi tuyén b ring mét dinh 1y 16n
thé nay sé ddm bio cho 6ng ba mot chan
giang vién 6 nhiing dai hoc danh gia va
trd luong hdu hinh nhu New Rich Elite
Uni hay Dai Tu San College."

"Toi thi vao dau cling dugc", t6i noi.
"Mién 13 khong phai sudt ngay ban chao
phdi gia ré."

"T6i ciing thé", Dung coi néi. "Mién 1a
khong phai giat minh mbi 14n dén ky nép
hoc phi cho con". Rdi chi quay sang nhay
mat voi toi.

"Toan hoc that tuyét voi!", chi nai.

Chi Phéo khong bé 16 co héi chém vao:

"Ai, ai giup anh chi tré thanh triéu pha?
Cac anh chi dung quén nhé!"

Diling rdu khong bi sa thai khoéi Dai
Viét Uni, vi cai goi 13 bién ché & dé.
Nhung 10 ta khéng bao gi dam xuét
hién gifta nhiing céng ddng lam nghién
cttu nita. Ldo ta bi budc phai day nhiing
gidng duong khéng 16 chat nich nhiing
sinh vién khong man ma gi v6i mon toan.

Khi hay tin vé dinh ly cta ching toi,
c4c nha toan hoc t phuong kéo dén chat
nich thi trin Kiét, va 14n mo ting mét
vudng hong tim kiém nhiing két qua moi.
Nhung cudi cting, khong ai con tim ra néi
mot dinh ly 16n nao khac trong toan bo
khu vuc d6. Thang Mot nam sau do, co
mot phat hién méi & cach thi trin Kiét
200 km vé phia T4y, trong vung dai sb
dbéng diéu. Nhitng ké dao vang & Kiét
bién mét trong chép nhoang, nhanh nhu
cach ho tiing xut hién. Phb Chinh tré lai
thanh mét vi du dién hinh cta tip réng.
Vi Kiét tré lai 13 mét thi trAn hoang vu
nhu trong qua khi va tuong lai mai mai
vé sau.

Nguai dich: Nguyén Ding Hop (Vién
Toan hoc, Email: ngdhop@gmail.com).
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Tin tic hoi vién va hoat dong todn hoc

H6i nghi Toan hoc Chau A (Asian
Mathematical Conference - AMC) sé
dude Viét Nam ding cai t6 chitc tir 28-
31/7/2020 tai Ha Long, Quang Ninh. Ké
tit hoi nghi d4u tién tai Hong Koéng nim
1990, d4y 1a dai hoi tha 8 va lan du tién
duge t§ chite & Viét Nam. Du kién sé ¢
cic bao cdo mdi toan thé, bdo cdo mdi
va mot sb bao cdo ngin tai 10 tiéu ban.
Danh sach cac tiéu ban nhu sau

- Discrete Mathematics (including
logic, complexity theory)

- Algebra (including representation
theory)

- Algebraic Geometry and Number The-
ory

- Geometry and Topology

- ODE and PDE

- Mathematical Analysis (real, com-
plex, functional analysis)

- Probability and Statistics
- Control Theory and Optimizations

- Numerical Analysis and Scientific
Computing

- History of Math and Mathematical Ed-
ucation

Du kién, cac nha todn hoc sau ddy sé
doc bao cao mai toan thé tai hoi nghi:

e DINH TIEN CUONG (NUS, Singapore)

e JUN-MUK HWANG (KIAS, Seoul)

e MASAKI KASHIWARA (Kyoto Uni.)

e ELON LINDENSTRAUSS (Hebrew Uni.,
Jerusalem)

e VOLKER MEHRMANN (TU Berlin)

e GANG TIAN (Peking Uni.)

Ngoai ra, tit 25 dén 27/7/2020, c6 bén
hoi thdo vé tinh sé dudc t6 chic trude

thém hoi nghi Toan hoc chau A, vé cac
chu dé sau:

(1) Arithmetic of Automorphic Forms and
Their Function Field Analogues,

(2) Minimal Free Resolution and Related
Topics,

(3) Nonlinear Analysis and Optimization
Theory,

(4) Differential Equations and Dynamical
Systems.

bang ky tham du bit dau tit 1/10/2019.
Thong tin chi tiét c6 trén trang web:
https://amc2020.viasm.edu.vn.

Thanh 1ap Chi héi toan hoc Dong
bang Séng Ciiu Long

Sang 21/7/2019, tai PH Su pham ky
thudt (SPKT) Vinh Long, Ho6i Toan hoc
Viét Nam t6 chitc H6i nghi thanh 14p Chi
héi toan hoc Pdng bing Séng Ctiu Long.

Tham du c6 GS. Ng6 Viét Trung — Chu
tich Hoi; GS. Phung HO Hai — Vién trudng
Vién toan hoc, Ph6 Chu tich Hoi; PGS. TS.
Cao Hung Phi — Hiéu truéng DH SPKT
Vinh Long; lanh dao S& GDDT cac tinh;
cac nha khoa hoc va dai dién giang vién,
gido vién phu trach moén toan tai cac
trudng DH, CD, THPT khu vuc Pdng bing
Song Ctiu Long.

Hoi nghi da ra Nghi quyét thanh lap
Chi héi Toan hoc Dbng bang Séng Ctiu
Long nhiém ky 2019 — 2023, va bau Ban
chép hanh véi 23 thanh vién.

(1) Chi hoi trudng: PGS. TS LAm Qubc Anh
(Uy vién BCH Hoi Toan hoc Viét Nam);

(2) Phé Chi hoi trudng: TS. TrAn Hoai Ngoc
Nhan (PH SPKT Vinh Long), va thiy
Huynh Chi Hao (THPT chuyén Nguyén
Quang Diéu, Ddng Thép);

(3) Chanh van phong: ThS. Vo Phuéc Hau
(PH SPKT Vinh Long);
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(4) Thu ky: ThS. Bui Anh Tuin (PH Cén
Tho).

Theo Nghi quyét, Chi hdi sé cé trach
nhiém tip trung ngudn luc, nghién ctu,
phd bién toan hoc, nang cao chét luong
gidng day va boi dudng cac tai ning toan
hoc gép phan x4y dung nén toan hoc tién
tién va khoa hoc k¥ thuit ctia ving DB-
SCL. Hang nim, Chi hdi t6 chtic cubc thi
Olympic Toan ting dung cho sinh vién cac
trudng Dai hoc, Cao ding, Hoc vién va
tién t6i 8 chiic cac cudce thi toan cho hoc
sinh THPT.

Ban Chap hanh Héi Toan hoc da hop
thao ludn vé mot sb cong viéc quan trong
trong thoi gian t6i ctia Hoi nhu viéc trién
khai x4y dung tru sd, kién toan t6 chiic
tap chi Pi va tap chi Ung dung Toan hoc,
t6 chtic cac hoi nghi 16n do Hbi Toan
hoc cht tri nhu H6i nghi Toan hoc Chau
A (2020)... Do yéu cAu cta thuc té va
cin cit theo diéu 18 Hoi, Ban Chép hanh
da thdo luan va bifu quyét bau b sung
thanh vién Ban chdp hanh Héi Toan hoc
Viét Nam nhiém ky 2018-2023. V6i da sb
phiéu tan thanh, hai hoi vién duge bau bs
sung vao Ban Chip hanh khoa nay 13

- PGS. TS. Pham Hoang Quéan, Hiéu
truéng DH Sai Gon, tham gia t6 chiic cac
hoat dong & phia Nam,

- PGS. TS. Trinh Tuan, PH bién luc,
thay méat Hoi lam viéc véi cac cong ty xay
dlIIlg va co quan nha nuéc dé giai quyét
cac van dé lién quan dén viéc xdy dung
Tru s Hoi.

Sau khi b8 sung, Ban Chap hanh hién
nay c6 21 thanh vién.

Giai thuéng Phan Ditc Chinh nam
2019 da dudc trao cho 2 gido vién va
1 hoc sinh chuyén toan-tin xuét sic cla
THPT chuyén Khoa hoc Tu nhién, DH
KHTN, DHQG HN, vao sang 5/9/2019.
Nhitng ngudi doat giai gdm c6: (1) Thay
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Nguyén Vii Luong, SN 1952, PGS.TS.,
NGND, nguyén hiéu trudéng Truéng THPT
chuyén KHTN, cha tich Hbi déng KH-
DT cua trudng chuyén; (2) Thiy Hb Dic
Phuong, SN 1976, nguyén hoc sinh Khéi
chuyén toan, cht nhiém B6 moén chuyén
tin hoc; (3) Hoc sinh Nguyén Minh Ting,
SN 2001, nguyén hoc sinh 16p 12A1 toan
ctia Khéi, did dat 2 HCB Olympic Tin
hoc Chau A - Thai B1nh Duong, 1 HCD
Olympic Tin hoc quoc té 2019.

GS. Hoang Tuy di tit trin ngay
14/07/2019 & tudi 92. GS. Hoang Tuy
la mot nha toan hoc co uy tin 10n mot
chuyeén gia hang diu thé gi6i vé Toi uu
toan cuc. Ong 6 nhLIng dong gop to
16n vao su phat trién ctia Toan hoc Viét
Nam. Ong nguyén 13 Chd nhiém Khoa
Toan ctia Dai hoc Téng hop Ha Néi (1961-
1968), Tong thu ky dau tién ctia Hi Toan
hoc (1967-1988) (thdi gian nay, GS. Lé
Van Thiém gilt chite Cha tich Héi), Vién
trudng Vién Toan hoc (1980 1989). Tu
1980 dén 1990, 6ng 1a Téng bién tap tap
chi Acta Mathematica Vietnamica. Ong
dugc trao Giai thuéng HO6 Chi Minh vé
Khoa hoc va Cong nghé nim 1996. Xuit
than tit mot dat nuéce chiu nhiéu hy sinh
d€ c6 duge dbc 1ap va bi o 1ap lau dai
trong chién tranh, éng vuon lén tré thanh
mdt tri thite cé vién kién, cong tac khoa
hoc 14u dai va bén bi véi nhitng chuyén
di dén nhiéu nuéc nhu Phap, Thuy Dién,
My, Nhat Ban, Canada, Nga, Déng Dtic,
Tdy Dtc. V6i kinh nghiém sbéng phong
phu Hoang Tuy luén néi bang ngo1 but
diy tu tin cfa chinh minh, tit chbi sdo
ngit, va khong ngai di ngudc lai v6i ky
vong clia sb d6ng. Nhitng mbi quan tAm
16n cé thé dé de‘mg nhan thiy qua nhiing
bai viét, phong van, kién nghl hoat dong
xa hoi cta con ngu01 goc Quang Nam
nay: giao duc, cudc song theo ding luong
tri cho nha khoa hoc va nha giao, su phat
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trién 6n dinh cta cong déng khoa hoc,
ché do chinh tri lanh manh, khong cé
tham nhiing.

PGS.TSKH. D6 Hong Tan, sinh nim
1937, da tu tran tai nha riéng vao luc

Tin the gidi

Alex Eskin, Dai hoc Chicago, da dudc
trao Giai thuéng Dot pha vé Toan hoc
2020. Loi tuyén duong cta Hoi dong giai
thudng noéi Eskin dudc trao giai "Vi nhiing
phét kién cach mang vé déng luc hoc va
hinh hoc ctia cac khéng gian moduli ctua
cac vi phan abel, bao gém chitng minh
viét chung v6i Maryam Mirzakhani ctia
"dinh 1y cAy diia than". Chi tiét hon: Es-
kin da cong tac cung véi nha toan hoc

Thong tin hoi nghi

ngay 11/08/2019, hudng tho 83 tudi.
Ong nguyén 1a can bo Phong Giai tich
Toan hoc, Vién Toan hoc. Mot trong
nhiing huéng nghién ctu chinh cta 6ng
13 giai tich ham, cu thé 14 Iy thuyét diém
bt déng.

gbc Iran ndi tiéng Maryam Mirzakhani
(nguoi dugc trao thudng huy chuong
Fields nim 2014), dé chiing minh mot
dinh ly vé dong luc hoc trén cic khong
gian moduli. Cong trinh tour de force
ctia ho, két qua cia nim nim lao dong
cit lue, duge xult ban nim 2013, kéo
theo rit nhiéu hé qua khac nhau. (Theo
https://breakthroughprize.org)

Hoi nghi Pai s6-Ly thuyét s6-Hinh hoc va T6 pd 2019 sé dugc t8 chite tit ngay 4
dén 8/12/2019 tai Trubng Cao ding Su pham Bé Ria Vﬁng Tau. Day 1 su kién dugc t6
chtic hai ndm mot lan VOl muc dich gi6i thiéu tong quan cac thanh tuu nghlen cttu méi
4 trong nudc va quoc té trong cac linh vuc Dai so, Ly thuyet s6, Hinh hoc va T6 po.

CO QUAN TO CHUC:
e Vién Toan hoc, Vién Han 1am KHCN VN,
e Truong Cao dang Su pham Ba Ria-Viing Tau.

BAO CAO: B4o cdo mdi 45 phit sé do Ban t& chitc mdi theo dé xut ctia Ban chuong
trinh. Danh sach b4o cio mdi sé dudc thong bao trén Thong bo sb 2. Ban té chitc kinh
mdi cac thanh vién tham du dang ky bao cao 15 phait.

DANG KY THAM DU va bdo cdo trude ngay 15/10/2019 bang email téi dia chi

dahito2019@gmail.com (theo miu ding ky cé trén trang web hoi nghi; xem thong tin
dudi day).

HOI1 NGHI PHI: 200.000d/thanh vién. Cac thanh vién tham du tu ttc kinh phi di lai va
an 6. Hoi nghi sé tai trg cho moét s6 can b nghién citu tré va nghién citu sinh mét phan
kinh phi di lai va ho trg ché ¢ mién phi trong nha khach truéng Cao dang Su pham Ba
Ria-Viing Tau (xem mau dang ky kem theo).

LIEN HE: Phung Hb Hai (phung@math.ac.vn, vé thoéng tin chung), va,

Phan Thé Hai (phanthehail973@gmail.com, vé thong tin dia phuong).

TRANG WEB HOI NGHI: http://math.ac.vn/conference/DAHIT02019.
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