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Thay t6i - Gido su Hoang Tuy

Tran Van Nhung (Ho6i ddng Chitc danh gido su nha nudc)

Bai viét nhdn dip GS. Hoang Tuy nhdn
Gidi thuéng Carathéodory va ky niém 55
nam (1956-2011) thanh ldp Khoa Todn-
Co-Tin hoc, Truong PH Khoa hoc Tu nhién,
PHQG Ha Noi.
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GS. Hoang Tuy

Nhiéu tai liéu trong nuéc va quéc té
da viét, di vinh danh Gido su Hoang Tuy
mot cach xiing dang. Giao su la chau noi
clia cu Hoang Vin Bang, em trai ctia Tong
dbc thanh Ha Néi Hoang Diéu. D& néi vé
mot con ngudi, mot nha khoa hoc, nhit
12 khi ngudi dé di duge ton vinh vé nhiéu
mat, trong mot vai trang giéy, trong mot
cau chuyén ngan, 13 mét viéc khong thé
1am dugc, it nhat 14 dbi véi toi. Tuy nhién
sau 45 nam dudc biét GS. Hoang Tuy, v6i
tu cach 1a mot hoc tro tir thoi phd thong
chuyén toan, t6i mubn néi khai quat vé
ong nhu sau: Gido su Hoang Tuy la mét
nha toan hoc xut sic, néi tiéng thé gi6i,
mét nha su pham miu muc, ngudi cd
nhiéu y tudng & tim chién lugc trén quan
diém hé théng vé sang tao toan hoc, vé
chin hung khoa gido va trén ca 1a xdy
dung va phat trién dat nuéc.

Mic du d3 c6 nhiéu bai viét vé GS.
Hoang Tuy, nhung ching t6i thiy vn
con it bai viét vé& thoi gian 6ng 13 Cha
nhiém Khoa Toan, Trudng DPai hoc Tong
hgp Ha Noi, trude khi cai tén Tuy’s Cut
(Lat cat Tuy) tré thanh quen thudc trong
gi6i toan hoc trén thé giéi va truée khi
éng chd tri mét nhém nghién cttu tu van
gém nhitng nha khoa hoc, gido duc va
vin héa néi tiéng va gidu tAm huyét véi
d4t nuée, d€ dua ra nhitng kién nghi phat
trién gido duc nuéc nha. Vi thé, trong bai
viét nay, ching t6i mubn bd sung thém
vao phan "con it bai viét" dé, mubn 6n
lai nhitng ky niém khong thé nao quén
vé GS. Hoang Tuy, ngudi thidy miu muc
cia minh tit nhitng ndm hoc phd théng
chuyén toan A0 (1965-1967) trén khu
so tan Thai Nguyén ctia Trudng Dai hoc
Toéng hop Ha Noi. (AO 14 tén viét tit bi
mat cta 16p chuyén toan khoa I ching toi
trong nhitng nim chién tranh chéng My,
khi di so tan. Al, A2,... chi céc 16p toan
nam th nhit, th hai,..., B 1a vat Iy, C 1a
héa hoc,...).

Ching t6i viét bai nay dé€ chic ming
GS. Hoang Tuy khi 6ng 13 ngusi diu
tién trén thé giéi vita dude trao ting
Giai thudng Constantin Carathéodory cua
Hiép héi Qubc té vé Tbi uu Toan cuc
va dé chic ming Khoa Toan-Co-Tin hoc,
Trudng PHKHTN, PHQGHN, tron 55 tudi
(1956-2011), ma GS. Hoang Tuy la Chua
nhiém khoa thi hai (c6 ngudi néi la Cha
nhiém khoa dAu tién).



1. Nhitng ky niém ve GS Hoang Tuy -
Mot nha toan hoc xXuat sac mot nha su
pham mau muc

GS. Hoang Tuy da dudc tén vinh &
trong nuéc va ngoai nude, da dudgc trao
Giai thudng H6 Chi Minh dot diu (nim
1996) vé khoa hoc céng nghé, cling véi
cac giao su Ta Quang Bltu, Lé Vian Thiém,
Nguyén Vin Hiéu,..., Gidi thuéng Phan
Chu Trinh (2010) va 13 ngudi dau tién
trén thé giéi vita duge Hiép hdi Qude
té vé Ti wu toan cuc trao gidi thudng
cao quy mang tén nha toan hoc xut sic
nguoi Hy Lap Constantin Carathéodory
(1873-1950), do nhiing dong gop tién
phong va nén tang ctia 6ng trong linh vuc
nay. La tac gia cua 170 coéng trinh khoa
hoc dudc cong bd trén cac tap chi toan
hoc néi tiéng trén thé giéi, GS. Hoang
Tuy dudc thuta nhén la “cha dé” caa Ly
thuyét Téi wu toan cuc (Global Optimiza-
tion), trong d6 c6 khai niém quan trong
“Tuy’s Cut” (Lat cat Tuy) mang tén ong.
Khai niém nay dudc 6ng dua ra khoang
nam 1966 khi 6ng dang la Cht nhiém
Khoa Toan ctia trusng Pai hoc Téng hop
Ha Néi.

Ngay ttt nhitng ndm 1963-1964, khi
con dang hoc ldp 8 16p 9 & qué, toi
dd dudc biét dén tén thiy Hoang Tuy
va thay Lé Hai Chiu qua cac sach gido
khoa toan phd thoéng, tén cac nha toan
hoc Ta Quang Btiu, Lé Van Thiém, Hoang
Tuy, Nguyén Canh Toan, Phan Dinh Diéu,
Hoang Xuén Sinh, Hoang Chung (em trai
thiy Hoang Tuy),..., qua bao Toan hoc va
Tudi tré. Téi con nhé nhitng cudn séch
glao khoa pho thong mon toan ngay ay
rit méng, rat co ban stic tich va chit
loc, nhung van cung cap cho chiing t6i dt
nhiing kién thitc can thiét. Vi sao khong
cAn nhiéu nhung vin da? Vi céc tac gia
la nhitng nha toan hoc va su pham uyen
tham, la nhiing thay gido da truc tlep

day toan & bac phé thong va dai hoc,
da thuc su nghién ctu toan hoc va su
pham, da tham khdo nhiing sach g1ao
khoa chudn muec ctia cac nu?dc 6 nén su
pham chuén muc va tién tién trén thé giGi
nhu Nga, Phap,... C6 thé néi thé nay dugc
khéng: DE viét sach gido khoa chudn muc
can phai ¢6 nhitng bac thiy chu&n muc?
Chudn muc & day dugc hiéu theo nghia
¢6 su két hop hai h(‘)a gitta ly thuyét vOi
thuc hanh, gifta s6 cip véi cao cap, gitta
truyen thong vGi hién dai, gitta quoc gia
v6i qubc té. Ching t6i rit mung khi thiy
rang hién nay khi d6i méi chuong trinh
va sach gido khoa phé thong, BO Gido duc
va Dao tao, Vién Khoa hoc Giao duc Viét
Nam, Nha Xult ban Gido duc Viét Nam
va cac tac gia da day céng nghién ctru va
tham khao c6 chon loc cac chuong trinh,
sach gido khoa phé théng ctia nudc ta tit
truéc dén nay va clia cdc nudce tién tién
trén thé gi6i, theo ding phuong chim
gido duc ctia Dang ta la "co ban, hién dai
va Viét Nam".

Nim 1965, thdy Hoang Tuy d4 day cho
16p 9 chuyén toan AO khoa I ctia chiing
t6i nhitng khai niém diu tién vé 16gic
toan, toan hoc hitu han va Iy thuyét db
thi. Mic du thay day cho chting t6i khong
nhiéu, vi v6i cuong vi Cht nhiém khoa
thay rét bén, nhung in tu’Ong vé nhiing
bai glang cla thay trong t01 con sdu ddm
cho dén tan ngay nay, sau gan ntta thé ky.
Trong phong hoc so sai théi so tan, cai
bang den rt nhd, nhung vin da d€ ca
budi hoc thiy viét trén d6 ma khéng cin
x6a bang. Pung 13 thiy c6 nghé thuat st
dung va trinh bay trén bang mot cach tbi
wu! Dbi mit sang clia thdy ludn huéng vé
phia hoc trd khi néu vén dé, khi dit ciu
héi, khi goi ¥ va khi khuyén khich, déng
vién ching toi. Thiy cha ¥ day hoc tro
hiéu duge xult xt, ban chit va cic mdi
lién quan ctia van dé. Cach day cta thay



ddc ddo va cubn hit, khong sa vio cac
cong thitc va ky thuat, dé tranh cho hoc
tro “thdy cAy ma khéng thay ring”. Méi
khi cAn viét 1én bang thi thay lai viét rét
nan nét, can than, o rang, vi du chit cai
¢, t,..., con co ca dudi bén trai.

La mot hoc sinh nha qué mdi ra tinh,
lan dau tién khi dudc nghe nhiing bai
gidng toan cla cac thiy Hoang Tuy, Phan
Ditc Chinh, Hoang Hitu budng, Nguyén
Thita Hop, Lé Minh Khanh, Nguyén Duy
Tién, Ding Hitu Dao, vira tré vira gidi
vita tran day nhiét huyét, toi c6 cam giac
nhu minh dang dudc b6 me cho ra phb
xem “trd 4o thuat” vay. D4 thé trong méi
trudng méi cta 16p chuyén toan diu tién
¢6 nhiéu ban gidi ca toan va tiéng Nga
dén tit nhiéu tinh thanh trén mién Bic,
nhu ban Hoang Van Kiém, D6 Thanh Son,
Nguyén binh Ban, Nguyén Nam Héng,
Nguyén Lam Son, Nguyén Viét Chinh,
Phan Trinh Hai, Nguyén Vin Xoa, Nguyén
Hitu Dung, Cao CoOng Tudng,..., cang
khién t6i bi "ngop" trong thdi gian dau.
Dén nay mic du nhitng kién thitc cu thé
thu dugc tit bai giéng clia cac th:fly c6 thé
da bi quen mAt nhiéu, nhung 4n tuong,
ky tc vé trinh do, tai ndng, tam huyet
va 10ng yéu nghé ctia cac béc thiy vin
con dong lai mai trong sudt cubc doi
chting t6i nhu mot chit men say. bung
nhu William A. Warrd d3 néi: "Ngudi thay
trung binh chi biét néi, ngudi thiy gidi
biét giai thich, ngudi thiy xuit ching biét
minh hoa, ngudi thdy vi dai biét cach
truyén cam hing."

Mot ngay cubi thu ddu déng nim 1967,
khi bit diu vao hoc 16p toan nim thi
nhét ctia Khoa Toan, Trudng Pai hoc Tong
hop Ha Noi,  khu so tan tai tinh Thai
Nguyén, ching t6i duge don GS. Chu
nhiém khoa Hoang Tuy dén tham va néi
chuyén dé khai giang khoéa hoc. Tht ca
ching t6i d4 bi cubn hut béi cAu chuyén

3

hap din 6ng k€ hom dé. C6 lic dng noéi
vui: "Khi t6i ndi tiéng Anh & nudc ngoai
ngudi ta lai khen toi gi6i tiéng Phap".
Ong da cho ching t6i biét nén toan hoc
Nga dd s6 sau nay ciing dude bt dau,
phat trién va ré nhanh tit trudng phai
ban dau vé 1y thuyét ham bién thuc ctia
N. N. Luzin (1883-1950). Cang ngéy khi
ngam lai t6i cang thay trong hon nua thé
ky vita qua, nén Toan hoc X6 V1et da co
anh hudng to 16n, tich cuc dén nén Toan
hoc Viét Nam va hinh nhu qua trinh xay
dung, phat trién va phin nhanh ctia Toan
hoc nuée nha ciing theo mét 1 trinh gan
tuong tu nhu & nuée Nga. Nhiéu chuyén
nganh todn hoc va cac gido su hang dau
cling da dudc sinh ra tu gidi tich, tir viéc
ting dung truc tiép hodc gian tiép gidi
tich, nhit 1a gidi tich hién dai, vio cac
linh vuc khac, nhu tbi wu héa, giai tich sb,
toan ting dung, xac suit-thdng ké, topd,
Iy thuyét s6, mat ma, dai sb tritu tuong,
hoéa hoc, sinh hoc, vat ly, thién van,...

GS. Hoang Tuy (nam 1972)

Nam 1984, khi t6i dang hoc tip va
nghién cttu khoa hoc tai Truong Dai hoc
T5ng hgp Bremen (CHLB Dtic) theo Hoc
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béng Nghién citu Humboldt (AvH), thi
GS. Hoang Tuy dudc GS. D. Hinrichsen
moi dén 1am viée va bdo cdo trong sem-
inar vé két qua nghién cttu bai toan tdi
wu cla éng. Mic du di nhiéu lan dugc
nghe GS. Hoang Tuy giang bai hodc bao
c4o seminar, hdi nghi, nhung dé 1 lan
diu tién t6i dudc nghe 6ng gidng bai &
nudc ngodi. Téi di duge chiing kién cac
ban qudc té tham du hém d6 rat than
phuc n6i dung toan hoc va tinh su pham
cao trong bai giang ctia 6ng. GS. Hoang
Hitu buong ciling da dudc GS. L. Arnold
moi dén béo cdo khoa hoc tai trudng nay
vé s6 mil Lyapunov. Sau hai bo cdo ctia
hai 6ng Hoang, Hoang Tuy va Hoang Hitu
Pudng, cac ban Dtic cho rang cac gido su
toan hoc Viét Nam déu 14 nha su pham
gibi, déu viét bang rit dep!

2. GS. Hoang Tuy - Mot nha khoa hoc
¢6 tu duy chién lude va hé théng

GS. Hoang Tuy khong chi quan tAm dén
dao tao dai hoc ma GS. con rt quan tim
dén dao tao bac phé thong. Ve lich st
hinh thanh ctia Khéi chuyén Toan A0, sau
nay t6i duge nghe moét s6 thay, trong do
co GS. Nguyen Duy Tién, k€ lai rang: Y
tudng diu tién vé viéc mo 16p chuyén
todn 8 Viét Nam thudc vé GS. Hoang
Tuy, lic d6 1a Chu nhiém khoa Toan, cé
tham khao cach lam ctia cac nha toan hoc
X6 Viét vi dai nhu A. N. Kolmogorov, P
S. Alexandrov, I. M. Gelfand,... Toi cho
rang GS. Hoang Tuy con tham khéo ca
kinh nghiém cta Hungary, mét nudc nho
nhung rit manh vé toan, khi lap ra ldp
toan ning khiéu diu tién. Dé xut cla
GS. Hoang Tuy dudc su ung ho manh mé
cta GS. Lé Van Thiém, Ph6 Hiéu trudng,
ngudi anh ca ctia nén Toan hoc Viét Nam
hién dai; cia GS. Nguy Nhu Kon Tum,
Hiéu trudng; cta GS. Ta Quang Btu, B
trudng Bo DH va THCN va ctia Thu tudng
Pham Vin Dong, ngudi ma khi con sbéng

luén ludn quan tdm dén gido duc, néi
riéng 1a viéc dao tao hoc sinh gidi. Lic
d4u, 16p dudc goi 1a “Lép Toan dic biét”,
sau dugc d6i thanh tén khiém tén hon 1a
“L6p Toan du bi” rdi “Lép Chuyén toan”.

Téc gia Ham ChAu, ngudi c6 nhiéu bai
viét vé cdc nha khoa hoc Viét Nam, k€ lai
rang chinh GS. Hoang Tuy ciing 1a mét
trong s6 nhitng nha toan hoc diu tién
cta ta da tham khao kinh nghiém va nho
su giup d6 ctia Lién X6, CHDC Dtic va
mot s6 nube XHCN, dé phan tich, can
nhic, dé xuét va cubi ciing nim 1974 Viét
Nam d4 ctt doan gdm 5 hoc sinh gi6i ddu
tién di du thi Olympic Toan quéc té (IMO
1974) tai CHDC Dtic va ngay lin diu tién
d6 Hoang Lé Minh da gianh huy chuong
vang, Vi1 Dinh Hoa huy chuong bac, Dang
Hoang Trung va Ta Hong Quang huy
chUOng dong va Nguyén Qubc Thang
thiéu 1 diém thi duge huy chuong dong.
Lé Tudn Hoa, nim dé ciing dudc vio
“short list” clia dbi tuyén dé luyén thi,
chuin bi, nhung cubi cung khong dugc
di thi vi nim d4u tién ca doan chi c6 5
hoc sinh, chtt khéng phai 6 nhu sau nay,
ma anh Hoa dung thit 6. Nay GS. TSKH.
Lé Tuin Hoa di trd thanh Chu tich Hoi
Toan hoc Viét Nam va Gidm dbc Diéu
hanh Vién Nghién ctiu cao cp vé Toan.
Anh k€ lai: GS. B6 truéng Ta Quang Bitu
cling rat quan tdm, tng hé va hang tuin
6ng déu dén tham thay va tro 6 ¢ s6 sb 9
phé Hai Ba Trung xem viéc chudn bi d6i
tuyén dau tién ra sao.

Co 1€ GS. Hoang Tuy va GS. Phan Dinh
Diéu la hai _trong s6 cac nha toén hoc
Viét Nam diu tién nhéin thay tAm quan
trong cta Ly thuyet hé thong va muon
ung dung ly thuyet d6 vao khoa hoc, giao
duc, quan 1y, kinh té va nhiéu linh vuc
khac. C6 phai vi thé ching, khi nghién
cltu va ban bac vé bat cit linh vuc ndo,
nhét 13 gido duc, GS. Hoang Tuy ciing



lu6n khuyén cdo phai xem trong tinh hé
théng clia né. Ban than linh vuc ma ca doi
éng quan tdm nghién citu 13 ly thuyét tbi
wu toan cuc ciing mang tinh hé thdng siu
sic. Nhu chiing ta déu biét, nhitng van
dé toan cuc va hé théng, khong chi trong
toan hoc, khoa hoc ma trong moi linh vuc
nhu kinh té, x3 héi,..., bao gid ciing khé
khin, phtc tap va quan trong hon nhiéu
so v6i nhitng van dé dia phuong, cuc bé.
Nguoi diu tién vao nim 1961 di dit nén
méng cho 1y thuyét hé thdng toan hoc
la M. D. Mesarovic, dua trén y tudng tu
nam 1950 ctia von Bertalanffy, Norbert
Wiener, John von Neumann vé Iy thuyét
hé théng tdng quat. R. E. Kdlman, ngudi
My gbc Hungary, trong bai bdo ding trén
Journal of SIAM v. 1, n. 1 (1963) da dua
ra cac khai niém ban diu va néu mét sb
bai to4n dit nén moéng cho 1y thuyét hé
théng hién dai. O Viét Nam, nim 1983
GS. Hoang Tuy da cting GS. Nguyén Khoa
Son xdy dung va diéu hanh Trung tim
phén tich hé thdng tai Vién Nghién citu
quan 1y kinh té trung uong.

V& mit lich st, c6 16 nha bac hoc ngudi
Scotland Patrick Geddes (1854-1932) la
ngudi diu tién trén thé gi6i néu ra y
tudng vé "hé théng". Nhu viy, phai mét
hon ntta thé ky sau d6 1y thuyét hé théng
toan hoc va diéu khién hoc méi ra doi.
Geddes khong phai la nha toan hoc ma la
nha nghién citu vé sinh hoc, méi trudng,
quy hoach d6 thi, xa hoi hoc, gido duc
hoc,... va ndi tiéng nhét vé nhitng ¥ tudéng
cip tién trong quy hoach d6 thi va gido
duc. Ngay tit dau thé ky truéc, Geddes da
khuyén céo loai ngudi khi cong nghiép
héa va do thi hoa, phai ludn cha y gilt
gin moi sinh, moi tru’bng, phai luén c6
cai nhin hé thong dé quy hoach tong
thé. Loi khuyén cdo dOn gian nhét, ngan
gon nhét, nhung ciing tdng hop nhit cda
ong la: “Suy nghi phai toan dién, hanh
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dbéng phai cu thé” (“Think globally, act
locally”). Gan day, Lién hlep quoc cling
da dung ciu nay lam khiu hiéu hanh
dbéng cho ca loai ngudi khi budc sang
thé ky XXI, khéng chi trong viéc bdo vé
méi trudng, khic phuc hdu qua cia bién
d6i khi hau, ma trong ca viéc giai quyet
cac xung dot sac tdc, ton gido, quyén 1oi,
chinh tri, chong khung bb,... Toém lai, day
khong chi 1a khau hiéu ma con 1a nguyén
tic suy nghi va hanh déng cta ca loai
ngudi khi bude sang thé ky méi nay.

Viée trian trd d€ c6 dude mot chién
luoc va k& hoach phét trién Toan hoc
Viét Nam di dude bit diu kh4 sém. Tt
cubi nhitng nim 60 ctia thé ky trude, GS.
Hoang Tuy d4 cling cic nha toan hoc tién
bbi khac nhu GS. Ta Quang Btiu, GS. Lé
Van Thiém, GS. Nguyén Canh Toan, GS.
Phan binh Diéu,..., xdy dung chién ludc
phat trién Toan hoc Viét Nam cho giai
doan 1970-1990. Nho dd, chi trong vong
10 dén 20 nim, Toan hoc Viét Nam di
¢6 nhitng tién bd dang k€ va mot sb linh
vuc dd vuon 1én va c6 uy tin cao trén thé
gi6i. D€ tiép nbi va hien dai hoa, sau hon
hai nam chuan bi, gan day Chucng trinh
trong diém quoc gla phat trién Toan hoc
giai doan 2010 dén 2020 va Vién Nghién
cltu cao cAp vé Toan, do GS. Ngb Bao
Chau va GS. Lé Tudn Hoa dting diu, da
duge Chinh pha phé duyét.

Ngay hom nay;, chung toi da cung di
v6i dong chi Nguyén Xuén Phc, Uy vién
B6 Chinh tri, Ph6 Tha tuéng Chinh phd,
thay mét Chinh phu, va GS. Bui Van Ga,
Thit truéng B6 GD-DT, dén nha riéng dé
chic mung GS. Hoang Tuy nhan dip GS
dugc trao Giai thudng cao quy Constantin
Carathéodory. Chiing t6i kinh chiic thay
khée manh, tiép tuc cbng hién nhiéu hon
ntta cho toan hoc, khoa hoc, gido duc va
phat trién dat nude.

(27/9/2011)



Ve 1€ trao "Giai thudng Thién nién
ky" dau tién cua Vién Clay

Pham Tra An (Vién Toan hoc)

Tin cac bao: Ngay 18 thang 3 ndm
2010, GS. James Carlson, Vién trudng
Vién Toan hoc Clay da thong bao v6i bao
chi "Giai thudng thién nién ky" diu tién
dé c6 chi. Gii dugc trao ting cho Tién
sy Grigori Perelman, St. Peterburg, Nga,
v6i thanh tyu di gidi duoc gid thuyét
Poincaré, mot trong sb bay bai toan dugc
coi 1a c6 do khé vao "bac" thién nién ky.
Vi sao c¢O tén "Giai thudng thién nién
ky "? D& tra 16i cAu héi nay, chiing ta hiy
ngudc dong thai gian...

D6 1a vao nim 1900, thoi diém trudce
thém ctia mét thé ky méi va ciing 14 trude
thém ctia Dai hdi Toan hoc Thé gi6i lan
thit 2, du dinh t6 chiic vao thang 8/1900
tai Paris, nu6c Phap. David Hilbert (1862-
1943), mot nha toan hoc Dtic ndi tiéng va
¢6 uy tin bac nhét vao thoi ky dé, da dusce
mdi lam mot bdo cdo toan thé trude dai
hoi. Thay cho viéc trinh bay mot bao cao
téng quan vé mot vin dé toan hoc nio
d6é nhu moi ngudi van chd doi, Hilbert da
dua ra 23 bai toan kho, chua c6 16i giai,
coi nhu la nhitng thach thic cia Toan hoc
Thé ky XIX chuyén giao lai cho Toan hoc
Thé ky XX. Nhitng bai toan nay, sau d6
dudc goi vdi cai tén chung la "cac bai toan
Hilbert" va dugc danh sb tit 1-23. Cho
dén nim 2000, nim cubi cta thé ky XX,
hau hét cac bai toan Hilbert d dugc giai
quyét, chi con lai bai to4n vé Gid thuyét
Riemann (phat biéu nim 1859) 1a chua
c6 161 gidi. Quéa trinh giai cac bai toan
Hilbert d3 thuc su gép phan thic ddy su
phat trién ctia toan hoc & thé ky XX.

Thoi gian tr6i nhanh... Chung ta lai
dang & vao nim 2000, truc thém cla
moét thé ky méi va ciing 14 clia mét thién
nién ky méi: Thién nién ky thi ba. Hoc
tp David Hilbert, 6ng cht ctia Vién Toan
hoc Clay mubn c6 mot su kién gi d6 tuong
tw, hodc con hon thé nita thi cang hay,
nhu su kién Hilbert da ting lam. Va thé
la, vao ngay 24/5/2000, tai truong dai
hoc "College de France", Paris, trong mot
cubc mit tinh trong thé, Vién Toan hoc
Clay d4 long trong céng bb 7 bai toan cuc
kho, dugc ménh danh la "7 Bai toan thién
nién ky" va treo gidi thudng mot triéu
déla tién thudng cho mbi mét trong sb 7
bai toan kho nay. Trong 7 "Bai toan thién
nién ky" nay, gia thuyét Poincaré dimng &
vi tri thit 3 con gia thuyét Riemann diing
4 vi tri thit 4.

Vai nét vé Vién Toan hoc Clay. Vién Toan
hoc Clay, tén viét tit 1d CMI (Clay Math-
ematics Institute), la mot vién toan tu
nhén, phi 1gi nhuén, c6 tru sé tai bang
Massachusetts, My. Vién do mot thuong
nhin ty phu yéu thich todn tai thanh
phd Boston 14 6ng Landon Clay ciing phu
nhAn sang 14p va cung cAp tai chinh. Linh
dao vién 13 mot ban giam dbc, gdm 3
thanh vién déu 14 ngudi thudc gia dinh
Clay, Landon Clay dich than lam giam
dbc. Ban giam dbc "thué" mét ban cb
van khoa hoc, gbm toan cic nha toan
hoc ndi tiéng trén thé giéi va mot vién
trudng d€ diéu hanh cic cong viée. Tir
thang 2 ndm 2008, ban cb vén khoa hoc
cia CMI g@)m Andrew Wiles, Yum-Tong
Siu, Richard Melrose, Gregory Margulis,



James Carlson va Simon Donaldson. Vién
trudng hién tai cia CMI la James Carlson.

Muc tiéu cta Vién Toan hoc Clay 1a lam

cho toan hoc ngay cang dep hon nira,
manh hon nita va phé dung hon nita.
Dé thuc hién muc tiéu trén, ngoai "Giai
thudng thién nién ky" nhu da néi dén &
phin trén, vién con ¢ cac gidi thudng
toan hoc Clay khac, cac hoc b6ng toan
hoc Clay danh cho cac nha toan hoc tré
¢6 nhiéu trién vong, ¢ chuong trinh Clay
thuc tip sau tién si (postdoctoral pro-
gram), co6 truong heé Clay hang ndm. Cac
ky yéu clia cac trudng hé di dudc xuit
ban véi su cong tac ctia Hoi Toan hoc My
(AMS).
Gi4 thuyét Poincaré va ngudi da chiing
minh no. Henri Poincaré (1854-1912)
la nha vat ly va toan hoc ngudi Phap,
moét trong nhitng nha toan hoc 16n nhit
cia thé ky XIX va ntta diu thé ky XX.
Gia thuyét do 6ng dé ra 13 mét trong
s6 céc théach thiic 16n nhit clia toan hoc
thé ky XX. No6i dung co ban cla gia
thuyét Poincaré bit ngudn tit mdt nhin
xét c6 tinh truc quan trong dan gian:
trén cac mit cAu 2 chiéu théng thudng,
moi dudng cong khép kin déu c6 thé co
lai lién tuc thanh mét diém. Nim 1904,
Henri Poincaré dit ciu hdi: tinh chét nay
con dang nita khong trong khong gian
3 chiéu? Ong phdéng doan cau tra 16i 1a
khing dinh, nhung khéng chting minh
dugce. Sau nay phong doan cua Poincaré
dudc cac nha toan hoc goi 13 Gia thuyét
Poincaré. Cau héi nhu thé cho hinh ciu
n-chiéu véi n > 3 goi 1a "Gid thuyét
Poincaré mdé rong'.

V& gia thuyét Poincaré, ban doc c6 thé
tham khao thém trong [3].

Gia thuyét Poincaré dudc Grigori Perel-
man chitng minh nam 2003 trong ba bai
bdo ding trén trang arXiv.org. Nho két
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qua nay, nam 2006 Perelman da nhén
dugc giai thudng Fields tai Dai hoi Toan
hoc Thé gi6i tai Madrid, TAy Ban Nha. Tuy
nhién, 6ng da tit chbi khéng dén nhin
giai thudng Fields 14n d6. Con lan nay;
liéu Perelman c6 dén nhan gidi thudng
Clay hay khong?

Tra 16i cAu héi trén cta cac nha bdo,
GS. James Carlson chi xac nhén la da lién
lac dudc bang thu dién ti v6i Perelman va
"chic chin 6ng 4y sé tra 16i cho toi biét".
Ong tit chéi khong cung cip thém bét ctt
thong tin nao khac ntta. Mot tia hy vong
dudc nhom lén va moi ngudi lai hy vong
va cho doi!

GS. Grigory Perelman

L& ton vinh va trao "Giai thudng thién
nién ky" dau tién. Ciing tai cudc hop
bao ngay 18/3/2010, GS. James Carl-
son thong bao 1& vinh danh va trao giai
thudng thién nién ky ctia Vién Toan hoc
Clay sé dudc t6 chic tai Vién Henri
Poincaré, Paris, tu 7-9/6/2010. Chuong
trinh gdm ba phan. Phin mét 1a mot bai
giang phé cap, giéi thiéu véi dong dao
quén ching yéu thich todn vé bai toan
Poincaré. Phan hai thuc chét 14 hoi nghi
khoa hoc Clay nim 2010 véi cha dé xoay
quanh "Gia thuyét Poincaré". Phan ba 1a
1& trao "Giai thudng thién nién ky" dau
tién.

Vé "Bai gidng phd cip Clay - 2010".
Ngay 7/6, bai gidng phd cip toan hoc
Clay dugc Etienne Ghys (IEcole normale
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supérieure) trinh bay tai Vién Dai duong
hoc, Paris. Da c¢6 khoang 450 ngudi tham
du. Trong sb nhitng ngudi du, ngudi ta
thy bén canh c4c nha toan hoc tré tudi,
cac sinh vién toan tai cac truong dai hoc
& Paris, con ¢6 cac nha toan hoc néi tiéng.

Vé "Hbi nghi khoa hoc - 2010" ctia Vién
Toan hoc Clay. H6i nghi khoa hoc ndm
2010 cta Vién Toan hoc Clay véi chu
dé vé "Gia thuyét Poincaré" da dudc t8
chtic vao cac ngay 8-9 thang Sau tai hai
ndi: Vién Dai duong hoc va Vién Henri
Poincaré. Nhitng ngudi tham du hoéi nghi
khoa hoc bao gdm cc nha todn hoc di c6
nhitng déng gép nhit dinh vio qua trinh
hinh thanh nén chtng minh gia thuyét
Poincaré ctia Perelman. Cé thé ké ra ngai
Michael Atiyah va John Morgan v6i bao
céo vé lich st clia gia thuyét Poincaré va
vé nhitng vin dé c6 lién quan, hién con
md, chua c6 16i gidi. Tiép theo 1a mét bdo
céo rat 4n tugng ctia Curtis Mc Mullen vé
"Tién trinh cla cac cAu tric hinh hoc trén
cac 3-da tap".

Budi chiéu duge danh cho hai béo cdo
ctia hai nha toan hoc 16n, vin dudc coi
13 nhiing "ciy da, cAy dé&" trong linh
vuce topo - hinh hoc la William Thurston
va Steven Smale. Bao cao cuia William
Thurston ¢6 nhan dé "Bi mit cia céc 3-da
tap", con Steven Smale néi vé nhiing vin
dé topd thoi ky hiu Perelman. Sau cling
13 bao cdo clia Simon Donalson vé cac bat
bién cta cac da tap va su phan 16p cac bai
toan.

Cac bao cdo trong ngay th hai cta
hoi nghi di sau hon vao chuyén nganh,
dé cap dén nhiing khia canh khac nhau
trong chitng minh ctia Perelman. David
Gabai c6 béo céo vé cac 3-da tap hyper-
bolic. Bao cdo ctia Mikhail Gromov c6 tén
13 "Thé nao 1a da tap?". Budi chiéu cé cac
bao cdo ctia Gerard Besson va Gang Tian.
Geraed Besson néi vé gia thuyét hinh hoc

héa cta Thurston con Gang Tian lai néi
vé cac phan thi du trong ky thuét ching
minh ctia Perelman.

Lé& trao giai thudng da dién ra nhu thé
nao? Chiéu ngay 8/6, ngay sau bdo cdo
cta Gang Tian (budi sang con lai) la 1
vinh danh va trao giai thudng cho Grigori
Perelman.

Trong phén vinh danh, cac dién gia da
phat biéu cac cam tu’0ng, cac suy nghl
ctia minh d6i véi gla thuyét Poincaré va
dbi voi ngudi da giai dudce bai toan nay,
TS. Grigori Perelman. Andrew Wiles la
ngu’bi dang dén diu tién. Ong di nodi
vé y nghia va tAm quan trong cua gia
thuyét Poincaré va vé cach g1a1 caa Perel-
man. Andrew Wiles da cam on Perel-
man va cling cdm on ca nhitng nha
toan hoc di truéc Perelman, nhitng nguai
da c6 nhiing dong gép quan trong vao
thanh tuu toan hoc nay, dac biét la
Richard Hamilton. Tiép theo, Michael
Atiyah, William Thurston, Simon Donal-
son va Mikhail Gromov déu néi nhiing 16i
tbt dep vé Perelman.

Sau 18 vinh danh 13 thoi diém quan
trong nhét, nhay cdm nhét va cung dugc
nhiéu ngu01 trong chd nhét: tién hanh
trao giai thudng.

Tuy moi ngudi déu it nhiéu du doan
trude, khd ning Perelman dén nhéin
phan thudng chi 1a 50/50, thé nhung
khi Cédric Villani, Gidm dbc Vién Henri
Poincaré, tu trong hau truong budéc ra
gitta dai sanh duong cta Vién Henri
Poincaré va tuyén b6 budi 18 bit dau, thi
moi ngudi, khéng ai bao ai, déu quay dau
ra phia ctta chinh va hy vong sé nhin thay
Perelman xuét hién va di vio dai sanh
dé€ nhan gidi. Mot phtt tréi qua, nhung
khéng c6 ai bube vao tit ctia chinh cua
dai sdnh! Dting vao thoi diém nay thi Lan-
don Clay, Gidm dbc Vién Toan hoc Clay, tit



phia khac ctia hiu trudsng budc ra trong
tay cAm btic tuong nhd, mét biéu tuong
clia gidi thudng. Dén giita dai sanh, Lan-
don Clay ngudc cip mat nhin vao khoang
khéng vo han xa xdm, ddng thdi hai tay
tit tif ndng cao dua vé phia trudc, cit
nhu thé éng dang trao phr?m thudng cho
ai do, kém theo 16i néi: "T6i xin trao
phin thudng nay cho ngudi dude nhin
giai". V& roi sau do, v6i mot giong déu
déu nhu dang doc ban quyét dinh khen
thudng, 6ng néi tiép: "Vién toan hoc Clay
ting gidi thudéng Thién nién ky diu tién
nay cho TS. Grigori Perelman, Saint Pe-
terburg, nuéc Nga, vi da c6 cong ching
minh dudc Gia thuyét Poincaré".

Khi Landon Clay vuta dut 16i, thi phu
nhén cta 6ng, ba Lavinia Clay, thanh vién
ban gidm dbc Vién Toan hoc Clay, khoac
tay moét thanh nién ttt ngoai buéc vao va
dung lai 6 giita dai sanh. Dau dé ndi 1én
tiéng xi x40, Perelman, Perelman!!??

Sau d6 moi ngusi mdéi vé 1€ nguoci
thanh nién d6 la chau dich ton cta Henri
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Poincaré, 6ng Francois Poincaré. Thay
mat gia dinh Henri Poincaré, éng gui 16i
cam on téi cong ddng cac nha toan hoc,
da khong quén va da ké tuc thanh coéng
su nghiép clia ngudi 6ng cta minh, cam
on Vién Toan hoc Clay da t6 chic 1& trao
giai thudng trong thé nay.

Cédric Villani da thay mit ban t6 chitc
tuyén b6 budi 1& két thic, trong mot bau
khong khi tram, lang.

L& trao "Giai thudng Toan hoc Thién
nién ky" diu tién ctia Vién Toan hoc Clay
da dién ra nhu thé d6. Mot cach rét
"kich", ma trén doi nay c6 1€ chi "Clay"
m6i co!

Tai liéu tham khdo

1. Poincaré Conjecture and material there in
http://www.claymath.org/poincare/.

2. Eva Miranda, The Clay Public Lecture and Conference
on the Poincaré Conjecture, Paris, 7-9 June 2010.
EMS-Newsletter, September 2010, 21-23.

3. Pham Tra An, Bai toan Poincaré: Nhiing ching dudng
chinh phuc cac dinh cao, TTTH 13(1) (2009), 4-7.

4. Pham Tra An, Bai toan Poincaré va ciu chuyén nim
& mit sau clia tAm huy chuong Fields-2006. Dién dan
Toan hoc, http://pedia.vnmath.com/2009/06/

Thong ké - nghé hip dan cta
thap ky toi

Julian Champkin (Significance magazine)

Chiing ta dang sbng trong mét cudc cdch
mang vé dit liéu. Dit liéu chiing ta cd va
cdch chiing ta xtt ly chiing dang thay doi
titng ngay. Hal Varian, kinh té trudng ctia
Google, dua ra vi du: “O thdi ky ddu ctia
Web, cubi mébi trang tai liéu thudng cé
dong chit “Tai liéu ¢é bdn quyén. Khéng
dugc sao chép’. Ngay nay, cubi mdi trang
tai lidu thuong la “Tai lidu ¢6 bdn quyén.

’»

Bdm vao ddy dé gm di’.” Tite la ngay nay
chiing ta dé dang tlep cdn nhiéu nguén dit
liéu phong phii va cdch qudn ly chiing da
thay déi. Hal Varian la nguoi tiing dua
ra nhiéu nhdn dinh ndi tiéng vé thbng ké
trong ky nguyén cua dir liéu. Dudi day la
bai phéng van Hal Varian, thuc hién béi
Julian Champkin - tong blen tdp tap chi
‘Significance magazine’, mét dn phdm cia
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Hbi Théng ké Hoang gia Anh va Hoi Thong
ké M.

Hal Varian thuc ra khéng phai 1a mét
nha théng ké. Ong 13 mét nha kinh té,
va hién 13 kinh té truéng cla cong ty
Google. Thé nén éng cﬁng dugc xem nhu
la ngu’01 phat ngdn ctia Google — t& chiic
nam trong tay mot luong dit liéu khéng 16
va c6 lé cling la trung tdm phén tich dit
liéu 16n nhit ma thé gi6i ting thiy. Ong
da tiing nhan dinh “Nghé hip dan trong
thap nién t6i sé 1a théng ké”.

Toi gap ong 6 hoi nghi ‘Gap g6 thuong
nién cua Hoi Thong ké My’ tai Vancou-
ver nim 2010, ndi ma éng dén dé€ néi
chuyén va tuyén nhan vién phan tich dit
liéu cho Google. Ong khéng chic 1a c6
bao nhiéu nhan vién lam vé théng ké,
phan tich di liéu hién dang lam viéc cho
Google. “That khé d€ dinh nghia thé nao
13 mét nha théng ké&”, 6ng néi, “nhung
trong khoang 22.000 nhan vién hién tai
cta Google, c6 khoang 600 ngusi trong
nhém 1am viée vé cac van dé théng ké.”
Varian bét dau lam viéc cho Google cach
d4y 9 nam khi 6ng dang la gido su &
Berkeley, Chu nhiém sang lap ctia Truong
Thong tin (School of Information) va viét
bai cho cac muc thudng xuyén cta td
New York Times. Ong 1a tac gia ctia mot
vai cudn sach gido khoa ndi tiéng vé kinh
té. Do d6 khong c6 gi 1a qua néu néi 6ng
1a mot trong nhitng hoc gia 16i lac duong
thai. Ong 1a ngudi nha nhin, it néi nhung
lai 1a mét dién gia di dém va day thuyét
phuc.

La mot ngudi ludn khuyén khich thé
hé tré lua chon nghé théng ké, nhung tai
sao 6ng lai chon kinh té cht khong phai
13 théng ké khi b:flt dau su nghié€p? Ong
tra 161 “Khi néi vé tit ‘nha théng ke t01
dinh nghia theo nghla rong, bao goém tat
ca nhitng ngudi ma st dung cac phuong
phép dinh luong d€ phan tich dit liéu. Thé

nén né bao gdm cac nha kinh té hoc, tAm
ly hoc thuc nghiém, khoa hoc may tinh
va nhiéu nganh nghé khac”. Theo dinh
nghia d6 thi 6ng ding 13 moét nha théng
ké. Coéng viéc cua O6ng hoan toan la xa ly
va phan tich dit liéu. Chang c6 gi dang
ban cii vé 10i nhudn va stc manh kinh
té (tham chi ca chinh tri) ma Google thu
dudc tit viéc phan tich kho dit liéu khong
16 ctia né. Hal Varian, do d6, 13 ngudi Iy
tudng d€ chia sé véi ching ta vé dit liéu
16n, vé nhitng co héi va thach thitc cho
cac nha théng ké va vé nhitng gi c6 16 sé
g6p phén 1am thay d6i c thé gi6i ching
ta dang séng.

Hal Varian, kinh té truéng ctia Google
Nguon: Internet

Nhu 6ng da viét trong mét cudn sach
kinh t& ctia minh, ching ta dang & trong
thoi ky bung nd vé théng tin/dit liéu.
Can c6 nhitng phuong phap méi d€ gitp
kham pha tri thitc tit nhitng luong dit liéu
khéng 16 nay. Dbi v6i nhitng tap dit liéu
16n (ttc la nhitng tap dit liéu phtic tap,
nhiéu chiéu - ND), nhiéu phuong phap
théng ké truyén théng khéng ap dung
duge. Mot vi du don gian 1a trong dit liéu
vé gen sinh hoc, sb gen - titc 14 sb bién du
béo - thudng 14 hang triéu, 16n hon rat
nhiéu sb quan sat — thuong 14 hang tram.
Nhitng phuong phap phan tich hdi quy
c6 dién khong 4p dung dudc trong tinh
hubng nay. Ong nhén xét: “Trong thap ky



vita roi, ching ta da chimg kién su két
hop rit thanh cong gifta cdc nha khoa
hoc mdy tinh 1am viéc vé hoc may (ma-
chine learning - ND) va cac nha théng ké.
Cac nha khoa hoc may tinh thuong lam
viéc véi dit liéu 16n st dung nhitng mo
hinh tuong dbi don gidn trong khi cac nha
théng ké thudng ¢ nhitng mé hinh chit
ché nhung lai tip trung vao dit liéu nho.
To6i nghi hai linh vuce ndy c6 rit nhiéu thi
d€ hoc 14n nhau”.

Mbét bing chiing 13 déng goép clia dng
trong viéc x4y dung mé hinh diu gia
quang cdo trén Google. Khong ¢6 mot
gia chudn cho quang cao trén Google, né
dudc ban béng cach diu gia. “Khi t6i méi
vio Google, mé hinh d4u gia quang cao
dang dugc xdy dung bdi mét nhom ky su
may tinh diy tai ning, nhung ho khong
biét vé nhitng mé hinh théng ké kinh té
da c6 vé thiét ké diu gid. Nhiém vu dau
tién ctia toi 1 thiét 14p mé hinh nay va t6i
nghi la t6i da c6 mot vai dong gop thong
qua st dung 1y thuyét tro choi va mot vai
ky thuat thong ké ¢6 dién khac.”

Ngay nay dit liéu c6 & khip noi, rt ré
va gin nhu 13 mién phi. Tai san tri thic
khong chi don gian la dit liéu nita. Cac
céng ty do d6 khong thé chi don gian 1a
ban dit liéu, ma phai tim cach phén tich
va giai thich ching. Ong chia sé: “Mot
diéu tuyét voi 6 Google 13 ho di x4y dung
duge mot o sé ha tAng c6 kha ning quan
1y, luu trit mot cach hiéu qua nhiing lugng
dit liéu khéng 16, gitip cho viéc phan tich
kham ph4 tr 1én dé dang hon. R4t nhiéu
cong ty khac cting dang thu thap dir liéu
16n nhung ho khéng ¢6 co sé ha ting hay
chuyén gia tot d€ thuc su khai thac dugc
thong tin hitu ich tur dit liéu ho cd.”

Va nhiing gi chung ta thu dudc khi
tri thic tt nhing lugng di liéu 16n nhu
vy dudc khai thac mét cach hiéu qua la
khong tAm thudng. Thong ké khi ma ting
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dung vao phan tich di liéu 16n thu dugc
ti internet dat dudc nhiing sttc manh
tuyét vii — va Google dang di tién phong
trong linh vic nay. Mot bing chiing 1a
chuong trinh dich ngbén ngtt tu déng cua
ho - n6 dugc xdy dung béi cac nha théng
ké chit khong phai cac nha ngbén ngit hoc.
Khong nhét thiét 13 phai hifu dugc, vi du
tiéng Phap hodc tiéng Anh, méi 6 thé
dich dudc ttt ngdbn ngit nay sang ngon
ngit kia. Diéu nay nghe c6 vé thit la ling,
6ng no6i: “That la déng ngac nhién khi
ma cac cong cu thong ké dugc tng dung
h1eu qua vao dich thuit tu déng. Diéu
méu chdt 14 ¢6 duge mot co sé dit lidu
vé cac ban dich song song ra nhiéu ngén
nglt khac nhau tit cung mot van ban. Véi
mot lugng da 16n cac van ban nhu véy,
13m mot phép tim kiém théng ké cho cac
tit ma xudt hién & nhiing vi tri tuong dbi
gibng nhau — va thé 14 ban c6 thé dich
dugc phan 16n ngén ngit ctia loai ngudi.”

Hai du 4n 16n vé tng dung cta théng
ké ma Varian tu hao la nhan dang giong
ndi va xe khong ngudi 1ai. Varian chia sé
“Hai du 4n nay 1a su két hop tuyét voi
gita cac nha théng ké va cac nha khoa
hoc may tinh & Google. R4t rAt nhiéu cac
thuét toan théng ké ducc phat minh va
st dung trong hai du an nay. Viéc con
lai 13 cu thé héa cac thuit toan d6 bang
may tinh”. Mét tng dung truyén théng
ctia théng ké 13 du bdo. Dit liéu mua ban
truc tuyén cb thé dude st dung dé€ do
lam phat. C6 nghién citu chi ra rang c6
tuong quan gitta sé luong tim kiém tén
cbng ty v6i luong ching khoan dudc giao
dich cta coéng ty do. LHOng click chuot
(trén mot trang dia 5c) c6 thé ch1 ra thi
truong dia 6c dang 1én hay xudng. Var-
ian goi d6 1 ‘bat mach nén kinh t&'. “ Toi
nghi rang mdi tap dit liéu nhu vay déu
co nang luc du bdo. Ciing gibng nhu Vl
du vé dich ngén ngit tu dong, khong cin
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thiét phai hiu dudc luat nhin qua méi
c6 thé thu duge du béo tit dit liéu tim
kiém, tAt ca nhiing gi ching ta cin 14 hé
s6 tuong quan. Hau hét bat ky mbi quan
hé ndo déu c6 thé duge khai thac theo
cach nay Vi duy, s6 liéu tim kiém théng tin
vé trg cAp thit nghiép trong mot tudn c6
thé 1a mét chi s6 tot d€ du béo ty 18 that
nghiép”. Ong ndi thém “Tht nhién c6 rat
nhiéu ng dung khac ma hién tai chtng
toi chua lam dugc. Chtng tdi sé phai lam
viéc ban rén trong khoang vai chuc nam
nita. Toi nghi rang bai toan lua chon mo
hinh sé tré nén quan trong trong tucng

lai. Tru6ce day, chiing ta thuong chi xét vai
bién du bdo. Biy gid ching ta cb hang
triéu bién tiém nang. Lam sao dé€ quyét
dinh nén chon bién nao?”

Trong budi néi chuyén tuyét voi véi
Varian 6ng con dé cip dén nhiéu vin dé
tht vi khac vé vai tro cta théng ké tai
Google va trong thuc té. Tuy nhién, toi
mubn két thac bai viét 6 ddy véi mét
tin tot lanh cho cac nha théng ké. Var-
ian ludén nhic di nhic lai: “Théng ké sé
13 mét nghé hip dan trong thap ky t6i”.
Toi tu héi, vAy nghé gi sé 1a nghé hip din
trong thap ky tiép theo?

Ngudi dich: TrAn Minh Ngoc, PH KHTN - PHQG Ha Nbi va

Truong Kinh té, DH New South Wales, Uc.

Luoc dich tit bdn tiéng Anh (vdi su cho phép cila tdc gid): J. Champkin, Hal Varian and
the sexy profession, Significance Magazine, Vol. 8, No. 1 (March 2011).

T 4 \ 7 e N\ I\‘,l
Giao su Ha Huy Khoai tron 65 tuoi
Ta Thi Hoai An (Vién Toan hoc)

Gido su Ha Huy Khodi sinh ngay 24
thang 11 nadm 1946 tai Ha Tinh, trong
moét gia dinh c6 truyén théng hiéu hoc.
Sau khi t6t nghiép phé théng tai trudng
Huynh Thuac Khang, 6ng theo hoc nganh
Toan hoc tai DH Tong hop Ha Noi.

Trong nhitng ndm thang khé khan
thiéu thén nhung day nhiét huyet nay,
gido su da dugc tiép can v6i nhiéu hu?dng
khac nhau cua toan hoc dudi su giang
day, huéng din clia cic nha toan hoc
ndi tiéng ctia Viét Nam 1a cac gido su Lé
Van Thiém, Hoang Tuy, ... Dac biét, trong
khoang thoi gian nay, Giao su Khoai da
bit dau nghién cttu 1y thuyét phan bd gia
tri clia Nevanlinna duéi su huéng din ctia
Gido su Lé Van Thiém.

Giai doan tiép theo trong “nghiép” toan
ctia minh, Gido su Khodi lam nghién citu
sinh tai Vién Toan mang tén Sleklov dudi
su huéng din clia Gido su Yu. Manin.
Trong nhitng ndm thang & Vién Toan
Steklov Giao su Khoai dat dudc nhiing
thanh tuu nghién ctu quan trong. Giao
su d4 hoan thanh lun 4n tién sy véi dé
tai "p-Adic Interpolation and the Mellin-
Mazur Transform” nam 1978 va sau do la
luén 4n tién s§ khoa hoc vio nim 1984.

Gido su ting dudc moi dén lam viée
tai nhiéu vién nghién ctu hang diu trén
thé gi6i nhu Vién Max-Planck vé Toan &
Bonn, Vién IHES & Paris, PH Harvard, . ..
Ong 13 ngudi dit nén méng cho su ra doi
ctia Iy thuyét Nevanlinna p-adic, d6 14 su



két hop gitta 1y thuyét p-adic va Iy thuyét
phén bb gié tri clia Nevanlinna. Ly thuyét
nay vé sau di dude nhiéu nha toan hoc
trén thé gi6i quan tdm nghién ctu, phat
trién. Cac coéng trinh ctia 6ng di dudc
ding tai trén mét sb tap chi hang dau vé
Toan clia thé gi6i.

Gido su Ha Huy Khoai khéng chi dugc
biét dén nhu mot nha Toan hoc ma con
13 m6t nha su pham c6 tdm huyét. Nhiing
bai gidng, budi noéi chuyén cta 6ng ludn
thu htt dong dao sinh vién t6i du. Cho
t6i nay, da c6 11 nghién ctu sinh bao vé
thanh c6ng ludn 4n Tién s§ va con c6 mot
s6 hién dang 1am viéc duéi su huéng dan
cta Ong.

Gi4o su Ha Huy Khoai da dugc bau 1a
Vién s§ Vién Han 14m cac nuée thé gisi
thit ba (TWAS), hién 14 Cht tich Hoi déng
hoc ham nganh Toan va Uy vién Hoi dong
khoa hoc nganh Toan ctia quyj NAFOS-
TED.

13

GS. Ha Huy Khoai

Nhan dip Gido su Ha Huy Khoai tron
65 tudi, Ban t6 chitc hoi nghi Dai sb-Hinh
hoc-T6 pb (t6 chitc vao thang 11/2011 tai
Thai Nguyén) di danh mét phin trong
chuong trinh dé ton vinh nhiing déng
gbp cta 6ng ddi véi nén toan hoc nuée
nha ciing nhu thé giéi. Nhan dip nay t6i
cling xin thay mit cac hoc trd ctia Thay;
xin gl t6i Thay nhitng 16i chic tét dep
nhét, chtic Thay ludn c6 nhiéu stic khée
va nhiét tinh d€ tiép tuc déng gbp cho su
phat trién cta toan hoc nude nha.

o 7/ Ih\‘ N\ \ I\‘,o
Giao su Nguyen Tu Cuong tron 60 tuoi
Lé Thanh Nhan (Dai hoc Khoa hoc - Dai hoc Thai Nguyén)

Gido su Nguyén Tu Cudng sinh ngay
25 thang 12 nam 1951 tai Ha Tinh, tét
nghiép dai hoc nganh Toan tai Dai hoc
téng hop Martin Luther & Halle, CHDC
Ditc va vé Vién Toan hoc - Vién KH&CN
Viét Nam cOng tac tit ndm 1974. Nam
1982, Gido su da bao vé thanh cong luin
an tién sy tai Pai hoc Téng hop Hum-
boldt, Berlin, CHDC Dic vé nhiing két
qua lién quan dén gidi tu do clia cac hé
h616ném phang. Gido su da bao vé luin
an tién s§ khoa hoc vé Pai s6 Giao hoan
tai Vién Toan hoc ndm 1995.

GS. Nguyén Tu Cudng la mét chuyén
gia c6 uy tin qudc té trong linh vuc Dai sb
giao hoan. Theo nguén MathSciNet, Gido
sut dd céng bb 49 bai bao trén nhiing tap
chi qubc té ¢ uy tin v6i hang tram trich
din tit cac bai bao va tac gia khac.

GS. Nguyén Tu Cudng c6 nhiéu quan
hé hgp tac nghién ctu v6i cac nha toan
hoc nuéc ngoai. Gido su da cung vé6i GS.
Ngb Viét Trung va GS. L& Tudn Hoa t§
chtic thanh cong vang doi hai hoi nghi
quéc té vé bai sb giao hoan va cac linh
vuce lién quan tai Vién Toan hoc nam 1996
va 2006 véi hang tram nha toan hoc tén



14

tubi trén thé giéi tham du. V6i vai tro
14 Truéng Ban t6 chtic hodc Ban chuong
trinh, Giao su da cung véi GS. S. Goto
(PH Téng hop Meiji, Nht Ban) t6 chtic 7
Ho6i nghi quéc té Nhat-Viét vé Dai sb giao
hoan (ludn phién mot ndm & Nhét Ban,
mot nadm & Viét Nam). Gido su da dudc
mdi doc béo cdo chinh tai nhiéu hdi nghi
quéc té t8 chtic tai Thuy S§, TAy Ban Nha,
Phép, Italia, Diic... Gin day, Gido su da
doc bdo cdo mdi tai Hoi nghi Dai sb giao
hoén 14n thit 32 ctia Nhit Ban tai Tokyo
thang 12/2010.

GS. Nguyén Ty Cudng va GS. Lé Tuin
Hoa tai hoi nghi PAHITO 2011

GS. Nguyén Tu Cudng 1a mét chuyén
gia diu nganh cta Viét Nam trong linh
vuc Dai sb Giao hoén, déng vai tro
ch chét trong nhiéu két qua ctia nhém
nghién cttu & Vién Toan hoc. Gido su
da xdy dung va phat trién nhitng nhém
nghién ctu tai cac dia phuong nhu Thai
Nguyén, Tp. H6 Chi Minh, Quy Nhon,
Vinh,... Gido su luén 14 ngusi cha chébt
trong viéc t& chtic cac héi nghi Dai sb-
Hinh hoc-Top6, bai héi Toan hoc toan

quéc. Gido su di huéng din 10 luin an
tién s bao vé thanh cong va dang huéng
dan 3 nghién ctiu sinh.

Thiy Nguyén Tu Cudng da danh rit
nhiéu théi gian va tAm huyét d€ hudng
dan cac hoc tro ching t6i. Nam 1999, ca
thang troi, Thiy di cho nhém nghién cttu
sinh chiing t6i dén nha d€ hoc toan, va co
Ta Thi Phuong Hoa - vo Thiy - d4 nhiéu
14n chudn bi com trua cho chiing t6i. Mbi
khi ¢6 mot hoc tro bao vé ludn an thanh
coéng, thiy c6 déu vui miing moi tit ca cac
hoc trd cit v méi dén du tiéc chia vui véi
tin tién sy tai nha. Trong khoa hoc, khi
xuét hién nhiing ¥ tudng tdm dic nhit,
Thiy déu danh cho ching t6i. D6 1a li
do tai sao hon 10 nim nay, Thiy khong
viét riéng cong trinh. Riéng véi t6i va anh
Tran Tuin Nam, sau khi hoan thanh luin
an tién s§, biét chiing t6i 6 xa sé thiéu
déng luc tiép tuc nghién citu, Thiy da c6
cach rit dic biét khién ching t6i ai ciing
nd luc.

Ho6i nghi Dai s6 - Hinh hoc - Topd 2011
dudce t6 chitc tai Pai hoc Thai Nguyén
dting dip sinh nhét 14n tht 60 cta Gido su
Nguyén Tu Cudng. Ban t6 chitc hdi nghi
da danh mét phan chuong trinh dé ton
vinh nhiing déng gép cta Gido su trong
khoa hoc va dao tao. Nhan dip sinh nhéat
lan thit 60 clia Thay, thay mit cac thé
hé hoc trd, em xin gui t6i Thay 16i chic
mung sinh nhét véi tit ca 1ong kinh trong
va biét on sdu sic. Kinh chic Thay luén
manh khoé va 1a chd dua viing chic vé
khoa hoc va tinh than cho chiing em.

Thai Nguyén, 25/12/2011
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Tin tidc hor vién va hoat dong toan hoc

LTS: D€ ting cudng su hiéu biét lin nhau trong céng dong cdc nha todn hoc Viét Nam, Toa
soan mong nhdn dugc nhiéu thong tin tir cdc hoi vién HTHVN vé chinh bdn than minh, co

quan minh hodc déng nghiép ctia minh.

GS. Hoang Tuy da dudc trao tang
giai thudng Constantin Carathéodory dau
tién ctia Hiép héi Qubc té vé Toi vu Toan
cuc. Day la giai thudng dugc trao hai ndm
mot 14n cho mét ¢4 nhan hodc mot nhém
tac gia c6 nhiing déng gép mang tinh
nén tang cho 1y thuyét, thuét todn va ting
dung cta t6i uu toan cuc. Trong théng
béo cta Hiép hoi Qube té vé Toi uu Toan
cuc, GS. Hoang Tuy dudc chon trao giai
diu tién vi nhitng c6éng trinh mang tinh
khai phé va nhitng déng gép nén tang ctia
éng cho tbi uu toan cuc. Gidi thudng bao
gbm 2000 USD va mét bing chting nhan.

GS. TSKH. Lé Tuan Hoa, Chu tich Hoi
Toan hoc Viét Nam, Giam ddc diéu hanh
Vién Nghién citu cao cap vé Toan, 1a mét
trong ba nha todn hoc trén thé giéi duge
biu trong nim 2011 thanh thanh vién
chinh thitc cia Vién Han 14m Khoa hoc
cac nudc thé giéi thit 3 (TWAS). GS. Lé
Tudn Hoa 1a mét chuyén gia vé Dai sb
giao hoan va Hinh hoc dai s6 va ¢ nhiéu
dong gop quan trong trong hai nganh
nay. Thong tin thém xin xem bai trang 17.
Giai thudng Vién Toan hoc 2011 da
dugc trao cho TS. Tran Vii Khanh, Dai hoc
Tan Tao, Long An va TS. Bui Trong Kién,
Dai hoc Xay dung Ha Noi.

TS. Trdn Vii Khanh sinh nim 1983 tai
Ca Mau, tot nghiép Dai hoc Khoa hoc tu
nhién, PHQG TpHCM nam 2005 va bao
vé luan 4n Tién sy ndm 2009 tai Dai hoc
Padova, Italia, nam 2009. TS. Khanh da

¢6 nhiéu c6ng trinh nghién ctiu xudt sic,
xuét ban trén cac tap chi ¢6 uy tin cao vé
Toan nhu Advances in Mathematics, In-
ventiones Mathematicae, ...

TS. Bui Trong Kién sinh nam 1972 tai
Ninh Binh, t6t nghiép Pai hoc Vinh nim
1993, bao vé ludn 4n Tién si ndm 2003 tai
Vién Toan hoc. Tt nam 2005 t6i 2010 la
nghién cttu sinh sau tién s§ tai Dai Loan
va Han Quéc. TS. Kién da c6 hon 20 cong
trinh khoa hoc trén nhiéu tap chi ¢é uy
tin.

Hoi thao Thudng nién cia VIASM (VI-
ASM Yearly Meetings) la mot hoat dong
khoa hoc ctia Vién Nghién cttu Cao cip vé
Toan. Hoi thao Thuong nién ctia VIASM
moi cac nha khoa hoc ¢6 uy tin trén thé
gi6i t6i gidng bai vé cac dé tai cé tinh thoi
su cao cua Toan hoc duong dai. Cac héi
thao khoa hoc hoat déng dudi hinh thic
nay da dugc t8 chic tit nhiéu thap nién
tai c4c trung tAm toan hoc trén thé gidi,
dién hinh 13 Seminar Bourbaki & Paris.
Céac bai giang tai Hoi thdo sé dugc dang



16

tadi hang nam trén mot sb dic biét cha
Acta Mathematica Vietnamica.

Ho6i thao Thudng nién 2012 cua VI-
ASM sé dudc t6 chiic va cac ngay 25-
26/8/2012 tai tru sd Vién VIASM. Cac
gido su Pinh Tién Cudng, J.-P Demailly,
H. Esnault, B. Gross, va L. Schwartz da
nhén 16i maoi doc bai giang.

Chi tiét vé Hoi thdo Thudng nién sé
duge cong bd trén Website ctia VIASM
http://www.viasm.edu.vn/

Hoi nghi Toan qubc vé Pai s6 - Hinh
hoc - T6 p6 (viét tit 1a DAHITO) nim
2011 di dudc t6 chitc tai Pai hoc Thai
Nguyén ti ngay 3-5/11/2011. Hoi nghi
DAHITO 2011 c6 su tham gia cla trén
190 dai biéu ti cac trudng dai hoc va vién
nghién cttu trong ca nudc véi gan 60 bao
c40. Hoi nghi tiép theo sé dugc t6 chiic tai
Dai hoc Su pham Ha N6i vao nam 2014.
Hoi nghi Viét-Han vé Ly thuyét t6i uu
va Ung dung 14n tht 8 d4 duodc t§ chic
tai Dai hoc Da Lat trong thai gian tu 8-
10/12/2011. bay la héi nghi hai nam
moét 14n va 13 hoat déng phdi hop giita
Vién Toan hoc va Dai hoc Qubc gia Puky-
ong (Han Qué)c).

Tai DPai hoc Quy Nhon tu ngay 12-
16/12/2011 da dién ra Hoi nghi chung
lan tht 7 giita Viét Nam va Nhét Ban vé
Pai sb giao hoan. Da c6 trén 40 dai biéu
tir cac truong dai hoc, vién nghién cttu
clia Viét Nam va 30 dai biéu tit Nhat Ban
cung mét sb dai biéu dén tit Hoa Ky, Diic,
Han Qubc, An bo tham du hoéi nghi. Trén
bbén muoci bdo cdo di dugc trinh bay tai
hoi nghi tdp trung vao cac hudng khac

nhau cta Dai s6 giao hodn va c4c linh vuc
lién quan nhu Hinh hoc dai s6, T8 hop,
Ly thuyét ky di, Phuong trinh vi phén dai
s6... Hoi nghi Viét-Nhat vé Dai sb giao
hoén 13 hoat d6ng phéi hop thudng nién
giita Vién Toan hoc va Dai hoc Téng hop
Meiji (Nhit Ban), t6 chtic luan phién tai
Viét Nam va Nhét Ban.

Hoi nghi quéc té vé Toan hoc va Ung
dung di dugc t6 chitc tai Dai hoc Kinh té-
Luét, PHQG tp. Hb6 Chi Minh tit ngay 20-
22/12/2011. C6 khoang 120 dai biéu dén
tit nhiéu nuéce da tham du héi nghi, trong
d6 ¢6 GS. Efim Zelmanov, giai thudng
Fields nam 1994, tham du va doc bao cao
tai hoi nghi.

Scopus dua Tap chi Acta Mathematica
Vietnamica (AMV) vao cd sé dit liéu cua
minh.

Scopus ¢ tén chinh thic 1a SciVerse
Scopus 1a mot co sé dit liéu thu muc
thudéc nha xuit ban Elsevier. Scopus luu
trit tom tat va trich din cda cac coéng
trinh khoa hoc véi gin 18.000 diu sach
tlt 5.000 nha xuét ban trén thé gi6i, trong
s6 dé c6 hon 16.500 tap chi vé khoa hoc
k§ thuét, ¥ té va khoa hoc x4 héi.

Viéce chon loc cac tap chi d€ dua vao
co s6 dit liéu cta Scopus dudc Else-
vier Gy quyén cho mét ty ban doc lap
dé dam bao tinh md va minh bach ctia
viéc tuyén chon. AMV 13 tap chi diu
tién ctia Viét Nam dudce Scopus dua vao
c6 s6 dit liéu ctia minh sau khi nhén
duge dé nghi tit Gy ban c¢b vAn, thing
10/2011. Trong thoi gian t6i AMV sé
dugc thdng ké bdi Scopus, xem chi tiét
tai http://www.scopus.com/home.url
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Danh sach hoi vién Hoi Toan hoc dudce cong nhan
dat tiéu chuan chic danh GS/PGS nam 2011

STT Ho va tén Chtic danh Noi cong tac
1 | Nguyén Quang Diéu GS Dai hoc Su pham Ha No6i
2 | Nguyén Manh Hung GS bai hoc Su pham Ha No6i
3 | bang Dt Trong GS bPHKHTN - bPHQG Tp. HCM
4 | Pham Ngoc Anh PGS HV C6ng nghé Buu chinh Vién thong
5 | Nguyén Sinh Bay PGS Dai hoc Thuong mai
6 | Phan Thi Ha Duong PGS Vién Toan hoc
7 | Lé Minh Ha PGS Pai hoc KHTN - PHQG Ha Néi
8 | Pham Hoang Hiép PGS Dai hoc Su pham Ha No6i
9 | L& Hong Lan PGS Dai hoc Giao thong véan tai
10 | TrAn Tudn Nam PGS PH Su pham Tp. H6 Chi Minh
11 | Khuét Vin Ninh PGS Pai hoc Su pham Ha Noi 2
12 | Pham Hoang Quéan PGS bai hoc Sai Gon
13 | Nguyén Thanh Vin PGS Dai hoc KHTN - PHQG Ha Noi

Gido su Lé Tuin Hoa dudc bau vao TWAS

Poan Trung Cuong (Vién Toan hoc)

Ngay 21/11/2011, tai cudc gap thuong
nién 14n tht 22 cda Vién Han lam Khoa
hoc cac nudce thé giéi tht ba (TWAS) 6
Trieste, Y, GS. TSKH. Lé Tu4n Hoa, Cht
tich Hoi Toan hoc, Gidam dbc diéu hanh
Vién Nghién cttu cao cip vé Toan, da
dugc bau lam thanh vién chinh thitc cla
TWAS. D4y la moét vinh du caa ban than
GS. Lé Tuan Hoa va ciing 1a mét niém vui
16n cta cong ddng toan hoc Viét Nam.
Cho dén nay c6 5 nha toan hoc Viét Nam
nhan dudc vinh du nay la cac giao su
Lé Diing Trang (1993), Ngo6 Viét Trung
(2000), Ha Huy Khoai (2004), bao Trong
Thi (2006), L& TuAn Hoa (2011).

GS. Lé Tudn Hoa 1a mét chuyén gia
vé Dai sb gido hoan va Hinh hoc dai sb.
Théng ké ctia trang MathSciNet cho biét
éng di céng bb 52 cong trinh nghién cttu
thudc cac linh vuce nay véi 177 s6 14n trich
din tit cac bai bao khac. Cac cong trinh
clia 6ng dugc cong b trén cac tap chi cb
uy tin cao trong nganh Pai sb ciing nhu
cta Toan hoc noi chung. Theo théng bao
trén trang web chinh thiic cia TWAS, GS.
Lé Tudn Hoa di dat dugc nhiing thanh
tuu 16n vé cac dinh 1y cu tric trong 1y
thuyét cac da tap xuyén va vé cac chi sb
chinh quy Castelnouvo-Mumford cta da
tap xa anh, din dén cac phat trién méi
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trong céc linh vuc nay. Gin day 6ng di
dat dudc nhitng két qua ndi bat vé db
phtic tap ctia cac dai sb phan bac va cac
da tap xa anh.

_

GS. Lé Tuén Hoa va GS. Efim Zelmanov
(Huy chuong Fields 1994) trong mot hoi
nghi 6 Tp. H6 Chi Minh

GS. Lé Tuin Hoa sinh nim 1957 tai
Thanh Hoéa, bao vé tién sy tai Dai hoc
Téng hop Halle, CHDC Ditc nim 1990
vé Dai sb giao hoan va Hinh hoc dai sb
duéi sy huéng dan ctia GS. Wolfgang Vo-
gel. Nam 1995 éng bao vé ludn 4n tién
sy khoa hoc tai Vién Toan hoc. Ong dugc

phong Pho gido su nam 1996 va Giao su
nim 2004. T nim 1998 dén 2011 éng
la Pho Vién trudng cia Vién Toan hoc. Tit
thang 6/2011 éng 1a Gidm dbc diéu hanh
ctia Vién Nghién cttu cao cip vé Toan.

Khong thé khong nhic dén nhitng déng
g6p clia GS. Lé Tun Hoa cho cdng dong
toan hoc Viét Nam. Ong dam nhiém chiic
vu Phé téng thu ky Hoi Toan hoc Viét
Nam tir 1999 dén 2004, Téng thu ki tir
2004 dén 2008 va Chua tich Hbi Toan
hoc Viét Nam tit thang 8/2008 dén nay.
Ti ngay 1/1/2012 6ng sé chinh thtc gitt
cuong vi Chu tich Hoi Toan hoc Déng
Nam A (SEAMS), nhiém ky 2 nim.

Riéng dbi Voi TTTH, GS. Lé Tuin Hoa
c6 doéng goép rit 16n ngay tu nhUng sb
d4u tién, v6i tu cach 1a dong Tong bién
tap. Nhan dip nay, Ban bién tap TTTH xin
chtc ming GS. Lé Tuin Hoa va chiic gido
su ludn ¢6 nhiéu stic khoe, gop thém cac
cong trinh nghién ctu sau sac cho toan
hoc cing nhu dong gép cho cong dong
toan hoc Viét Nam.

Hoi nghi Pai s6-Hinh hoc-T6 p6 2011

Poan Trung Cuong (Vién Toan hoc) va Lé Thanh Nhan (DHKH Thai Nguyén)

Ho6i nghi toan qubc vé Pai s6-Hinh hoc-
Topo, goi tat 1a DPAHITO, dudc t6 chirc tai
Dai hoc Thai Nguyén tu 3-5/11/2011 da
két thic tét dep va d€ lai nhiéu 4n tuong
dbi véi cac dai bifu tham du. Hoi nghi
DAHITO dién ra hai nim moét lan va 13
héi nghi trong nudc 16n nhit vé Dai sb,
Ly thuyét s6, Hinh hoc va T6 p6. Hoi nghi
14n nay do Vién Toan hoc va Pai hoc Thai
Nguyén phdi hop t§ chic véi su tai tro
cta Dai hoc Thai Nguyén, Vién Toan hoc,
Vién Khoa hoc va Cong nghé Viét Nam,

bai hoc Khoa hoc va Dai hoc Su pham
truc thudc Dai hoc Thai Nguyén.

V6i gan 200 dai biéu tham du, hdi nghi
DAHITO nim nay dat con sb ky luc vé
s6 ngudi tham du trong cic hoi nghi
DAHITO t truéc dén nay. Cac dai biéu
dén tir nhiéu trudng dai hoc va cao ding
trong ca nudc, rai déu tit Bic vio Nam.
Mot diéu dang ming 14 ngodi cc trung
tAm 16n tit truéc dén nay vé Dai sb, Ly
thuyét s6, Hinh hoc, Topo, nhiéu truong
& cac tinh xa ciing c6 cac dai biéu tham
du va tham gia bao cao.



S6 luong bao cdo trong hédi nghi
DAHITO 2011 ciing dat con s6 ky luc véi
54 bao cdo, trong dé ndi bat c6 nhiéu bao
c4o voi chit luong cao clia mot sb tac gia
tré, k& ca bdo cdo mdi. Véi sb luong bao
cao 16n nhu vay, viéc 1lap chuong trinh
hoi nghi khong phai 1a dé dang. Ban t&
chtic di quyét dinh mdi budi hop c6 hai
tiéu ban, chi c6 cac bubi bao cdo moi méi
hop toan thé. Trong by b4o cio mdi 1an
nay c6 ba nha toan hoc tré duéi 40 tudi
va hai gido su nuéc ngoai dén tit Phap
va Thuy S§. Hiu hét cc bdo cdo cla dai
biéu trong nuéc déu dudc trinh bay bing
tiéng Viét va viét bing tiéng Anh. Théi
quen nay dugc bit du trong vai nim vita
qua & mét s6 noi va di cho thay hiéu qua
trong viéc gitip cac nha toan hoc tré tu tin
khi trinh bay bdo cao ctia minh truée cac
d@)ng nghiép quéc té.

Cac dai biéu vé& du héi nghi déu &n
tugng véi su don tiep chu dao va chuyén

Danh cho cac ban tre
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nghiép cta ban t6 chitc dia phuong. Véi
s6 luong dai biéu ciing nhu sb bdo cdo
tuong dbi 16n, phai chia ti€u ban nhung
cac budi thao ludn da dién ra subn sé va
chinh x4c vé thoi gian.

Hbi nghi ndm nay da danh ra hai buéi
d€ ky niém GS. TSKH. Ha Huy Khoai tron
65 tudi va GS. TSKH. Nguyén Tu Cudng
tron 60 tudi. Ngoai nhitng thanh tuu vé
khoa hoc va dao tao, hai giao su la nhiing
ngudi da cé nhitng déng goép khéng nho
trong viéc t6 chtic cac hoi nghi DPAHITO
trong nhiéu nim vita qua. Viéc danh ra
hai buéi dé ky niém hai 6ng 1a su ghi
nhin cta cong ddng cic nha toan hoc
trong chuyén nganh Dai sb, Ly thuyét sb,
Hinh hoc va Tép6 dbi véi su déng gop clia
hai 6ng cho cong ddng néi riéng, ciing
nhu toan hoc Viét Nam noéi chung.

Hoi nghi tiép theo sé dudc t§ chiic tai
bai hoc Su pham Ha No6i vao nam 2014.

LTS: "Danh cho cdc ban tré" la muc danh cho Sinh vién, Hoc sinh va tdt cd cdc ban tre yéu
Todn. Toa soan mong nhdn dudc cdc bai viet hodc bai dich co gid tri cho chuyén muc.

Cau trac nhom trong mot so
bai toan sc cap

Doan Trung Cuong (Vién Toan hoc)

(tiép theo va hép)

3. PHUONG TRINH HAM
Trong phn nay ta xét mét 16p phuong
trinh ham ma 16i giai st dung cac nhom
httu han.

Vi du 3.1 (Putnam 1971). Tim tdt cd ham
so f : R\ {0,1} — R théa man

r—1

flx) + f(

)=1+=x, Vz € R\ {0,1}.



20

Lai giai. Pdt D := R\ {0, 1}. Xét cdc ham
90, 91,92 : D — D Vi go(z) = z,91(2) =
(x —1)/z,g2(x) = 1/(1 —x), Vx € D. Ta
6 g10g1 = 92,9} = go = id (hop thanh
3 lan), ddn dén G = {90, 91,92} la mot
nhom xyclic.

Phuong trinh ham ban ddu viét lai la
f(@)+ F(ga(w)) = o-+1. Ky hiéu f; = fog,
i = 0,1,2. Thay x lan lugt béi g1 (z) va
g2(x) ta nhdn dugc hé phuong trinh

f0+f1 :.’IZ'+].,
fi+fo =g +1,
fotfo =go(x)+ 1.
Hé¢ nay c6 nghiém
a3 —a22—1
fo(z) = f(z) = m»
242 —2r+1
hw) = 2o(x —1) 7
2 =322 +4x—1
falw) = 2z(x — 1)

Thit lgi vao phuong trinh ban ddu ta dugc
ham can tim la
flz) =

-2 -1
2z(x —1)

Bai toan. Cho mét mién D C R va mot
tdp cdc ham G := {g0,...,9n-1 : D —
D}. Gid st v6i phép hgp thanh G la mét
nhom. Cho trudc cdc ham «y, . . ., Gp—1, 3 :
D — R. Phuong trinh ham chtng ta quan
tam la

(1) ao(z)f(go(x)) + cr () f(g1(x))+
oA ap1(x) flgna(z) = B(x),

véi z € Dva f la ham cdn tim.

D€ gidi phuong trinh nay ta lan luct
thay x bdi go(z),...,g9n—1(x) va nhln
duge mét hé phuong trinh tuyén tinh véi
hé s6 1a cac ham a;(gj(z)), hé sb tu do
gdm cac ham S(g;(x)) va 4n 13 cdc ham
filz) == f(gi(z)), 1,5 = 0,....,n — L.

Céach giai hé nay tuong tu nhu trong dai
s6 tuyén tinh. Chu ¥ ring diéu kién cin
va di d€ mot nghiém f, ..., fn_1 clia hé
phuong trinh suy ra nghiém ctia phuong
trinh (1) 1 fo o gy' = fiog; ' v6i moi
1=0,...,n—1.

Chua y 3.2. Cdch gidi nhu trén ciing cho
biét khi ndo phuong trinh (1) c6 mot
nghiém duy nhdt hay vé sb nghiém. Truong
hop hé c6 vé sb nghiém xdy ra khi ta thay
bién mdi vao thi chi dugc phuong trinh hé
qud. Vi du, xét phuong trinh ham

f@) + f(-x) = 2*.
Thay z béi g(z) = —x khéng mang dén
phuong trinh mdi. Nghiém cta phuong
trinh nay la f(z) = 322 + F(z) véi F(x)
lad mét ham é bt ky.
Chu triic nhém nao hay xuit hién trong
phuong trinh (1)? Dé gidi phuong trinh
ham (1), ta cAn xéc dinh dugc nhém
G. Thong thudng, G la mot nhoém xyclic
hodc 1a mot nhém hitu han don gian.

Xét truong hop G = (g) la mét nhoém

xyclic, néi cach khac, anhxag: D — D
sinh ra G théa man diéu kién ¢" = id
(hop thanh n 14n), v6i mét sb tu nhién n
nao do.
Vi du 3.3. Anh xa g : R — R cho bdi
g(z) =[z] +{z+ L1} 1a xodn bdc n, nghia
la g" = id. O ddy, v6i a € Z ta chia cdc
nita doan nhu sau

1 1 2
[a,a+1) = [a,a+—)U[a+—,a+—)U...
n n n

n—1
Ula+

,a+1).

Khi do, cdc dnh xa han che

k—1 k k k41
g:la+ ,a+—) = [a+—, a+—),
n n n
k=1,...,n—1,
n—1

\ 1
va g:la-+ ya+1) = [a,a+ —),
n



la cdc song dnh.
Chil y rang dnh xa g J trén dudc xdy
dung tir dnh xa quen thudc

1
g0:R/Z —-R/Z, z+— x+— (modZ).
n

Vi du 3.4. Ky hiéu a; = tan~'(im),i =
-n+1,-n+2,...,0,...,.n— 1L vaD =
R\ {a—n+1,-.-,a0,...,an_1}. Anh xq sau
la xodn bdc n,

g:D — D, g(z) = tan(tan"'(z) + I).
n

Chul y rdng néu ta chia
D=D_,1U...UDyU...UD,_1UD,,

il D—n+1 = (—OO, a_n+1), Dn =
(an_l,oo),Di = (ai_l,ai), T = —n +
2,....,n—1, thig:Di—>Di+1V6iin
i=-n+1,....,n—1vag: D, = D_, 41
la cdc song dnh.

Chu vy 3.5. Sé rdt thi vi néu ta xdy dung
dugc cdc vi du tuong tu trén nhitng tdp roi
rac nhu N, Z.

C6 mot 16p cac ham g quan trong la cac
phép bién ddi phan tuyén tinh. Phan tiép
theo ta sé di xdy dung cac phép bién ddi
nay.

Tac ddng caa nhom GL»(R) 1én R. Xét
nhém tuyén tinh téng quat thuc

GLy(R) = {(‘CL Z) ta,b,c,d € R, ad # bc}

va mét tac dong lén khong gian xa anh
thuc P'(R) := R U {co} cho bdi

GLy(R) x (R U {oo}) — RU {oo},

abx»—)
cdx

V6i mbi ma trdn v € GLy(R), tic dong
trén cho ta mot anh xa trén R U {oo}, goi
1 phép bién d6i phdn tuyén tinh,

axr +b

RU RU .
gRU {oo} - RU (oo}, 20 25

ar +b
cr+d
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Vi duy, cac ham ¢ (z) = —=x, go(x) = 1/x
13 nhitng phép bién déi phan tuyén tinh
quen thudc. Bing cach chia ca tit sb va
mAu sb ctia phén thiic tuyén tinh trén cho
V] det | ta c6 thé gid st det(y) = +1,
ky hiéu nhom cac ma tran tuong tng la
G. Chu ¥ ring tac dong cta hai phan t&
~,—v € G trung nhau.

Ta quan tdm dén nhitng phép bién ddi
xoan, nghia la g € G thdéa man ¢"(z) = ,
Va € R U {oc}. Nhitng phép bién ddi nay
tuong tng v4i cac ma tran

a b
A_<c d)eG,

thda man A" = +1, v6in € N. Vi A thoa
man phuong trinh da thic A\** — 1 = 0
nén A chéo hoa dugc va cac gia tri riéng
cta A la cac cin bac 2n ctia don vi, nghia

la
e™ 0
an (0 0),

v6i € 1a mot cdn nguyén thuy bac 2n cla
1,0 < m; <mg < 2n.Tacod

€™tm2 — det A = ad — be,

€M+ e =tr(A)=a+deR.

Diéu kién e™tm2 13 sb thuc suy ra mp +
my € {0,n,2n,3n}. Chon € = cos T +
isin T, ta xét riéng ré cac trudng hop:

o myt+my = 0, hay m1 = mgy = 0. Truong
hop nay tng v6i A = I, van = 1.
e mi + mo = n. Khi dd €™ = e ™ =
—e~ ™ Do d6,

M4 (M2 —
mam mqm

+42s8in ——.
n n

= 2cos

Diéu kién €™ + ¢™ € R tuong duong
vli sin ™% = 0, hay m; = 0, dan den
mo = n. Ma tran chéo hoa A la

1 0
)
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Noi riéng, truong hop nay chi xay ra khi
n=2.

e m1 + my = 2n. Tinh toan tuong tu nhu
trén, ta co

TR

_ m
€™M LM = ™M L™ = Qcos
n

Ma trin chéo héa cia A la

€™ 0
A~ < 0 e_m1> ’

Piéu nay tuong duong véi det(4) = 1 va
a+d = 2cos 1T, Noiriéng, A € SLy(R).
e my +mo = 3n. Vims < 2n nén m; =

3n —mg > n. Tacd €™ = Sne™ =
e~ ™, Do do,
Gml + €m2 — Gml _ E*ml
mqm . .o
= 2cos +128in —.

n n
Piéu kién €™ + ¢ € R tuong duong voi
sin ™% = 0. Vin < mq < 2n nén trudng
hop nay khong xay ra.

Nhu viy trong cac trudng hop trén, chi
trudng hop n = 2 ¢6 ma tran khong nam
trong SLa(R), cac trudng hop con lai déu
suy ra A € SLy(R).

Tiép theo, ta quan tdm dén bic xodn
ctia anh xa phén tuyén tinh, nghia 13 véi
n cho trude, tim nhitng ma tran A sao cho
n 14 sb nguyén duong nhé nhit théa méin
A" = 4+, Néun = 1 thi A = +1,. Néu
n = 2 thi A déng dang v6i ma tran dudng

chéo
1 O
)

Xét n > 2. Theo nhu phén tich 6 trén, ma
trdn chéo hoa cta A c6 dang

emt 0
(7 0)

v6i 0 < my < 2n. Bang cach lap luan
tuong tu nhu trén, khong c6 ma tran
thuc C' nao théa man C" ~ B,. Do dé
diéu kién A" = +I, tuong ducng véi
A?" = [,. Tt d4y suy ra, n 1a s6 nhé nhét

dé A™ = +1, khi va chi khi bac xoan ctia
ma trdn A la mot trong hai gia tri n, 2n,
do dé tuong duong v6i (my,n) = 1. Dan
dén, sb ma trdn dudng chéo nhu viy bang
sb uéc nguyén duong cta n.
Mot sb trudng hop cu thé:
(@) n=2:Tacéda+d=0.Cac phép bién
dé6i tuong tng 1a
ar +b
Cr — Q
(b)n=3:Khidom, =1,2vaa+d = +1.
Cac phép bién d6i phén tuyén tinh cb
dang

, v6ia?+be = 1.

b .
ﬁ, véia(l —a) —bc=1,
cx+1—-a

b rs
&, véia(—1—a) —bc=1.
cx—1—a

(©n=4:Tacom; =1,3,dodoéa+d=
+1/2. Anh xa ¢ khi d6 c¢6 dang
ax +b

cxr + \/i —a

va ar +0b
ct—V2—a

(d) n = 5: my nhén cac gia tri 1,2, 3, 4.
Tuong tng, a + d nhan cac gia tri

1 1
51+ V5)i 5 (=14 V5);

1
2

v6ia(vV2 —a) —be =1,

, Vi a(—V2—a)—bec = 1.

(1—6);—%(1+\/S).

Bai 1. Tim tdt ¢d ham f : C — C thda

mdn

fR)+2f(1—2)=1+ 2z, véimoiz € C.

Bai 2. Tim tdt cd ham sb f(x) théa mdn
13x — 4

T 3x — 2
2f<x—1)_3f<2:1:+1> T 2 — 322

Bai 3. Tim tdt cd cdc ham s6 f : R\ {0,1}
théa man

)+ (

1 ~2(1 - 2x)
1—x> S oz(l-x)



Bai 4. Tim tdt cd cdc ham sé f(z) théa
man

z—3 3+
f<x+1>+f<1—x>:x

Bai tap sau la mot vi du thu vi trong do
cAu trGic nhém xuét hién trong phuong
trinh ham. Phuong trinh trong bai nay
khéng cling kiéu v6i cic phuong trinh
trén.

Bai 5 (IMO shortlist 2001 (Czech)). Tim
tat cd cdc ham so f : R — R théa man

flay)(f(z) = fy)) = (x —y) f(2) f(y),

véi moi x,y € R.

4. MOT s BAI TOAN SO HOC

Vi du 4.1 (IMO shortlist 2004 (Ireland)).
Vi mébi sb nguyén duong n > 1, ky hiéu P,
la tich cdc s6 nguyén duong m < n théa
mdn n|m? — 1. Tim phdn du cia P, khi
chia cho n.

Lai gidi. Pdt G, := {0 <m < n:n|m? —
1}. Theo dinh nghia P, = [],,cq, m- CO
don dnh ¢ : G,, — (Z/nZ)* véi (Z/nZ)*
la nhom cdc phdn tit khd nghich dbi véi
phép nhan trén Z/nZ. Anh ©(G,,) la mét
nhém con. Thdt vdy, néu mq, ms € G, thi
(mims)? — 1 = m3(m3 — 1) + (m3 — 1)
chia hét cho n. Thém vao dé, néu m € G,
va m’ la mot sb nguyén duong thda man
m'm =1 (mod n) thi (m')? = (m/)2.1 =
(m')?>m? = (m'm)? = 1 (mod n), do dé
m' € p(Gh).

Nhom con ¢(G,,) la mgt 2-nhém abel vi
theo dinh nghia, n|m?—1vdi moim € G,.
Gid stz i, ..., my la mot hé sinh cuc tiéu
ctia ¢(Gy,). Khi d6 cdc phan tit ctia G, déu
¢6 biéu dién duy nhdt dang m;, . .. m;, véi
1<ip<...<ij<k Séphc”ina’fcﬁaGn
do dé la sb tdp con cta tdp {1,...,k}, la
2k Ta ciing c6

o 2k—1 2k—1
Pn =my ..My

(mod n).
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Néu k > 1 thi ré rang P, = 1 (mod n).
Trudng hop nay xdy ra khi va chi khi co
mot phdn tit m € G, véil <m < n — 1.
Hay n,n/2 déu khéng la liy thita ctia mét
s6 nguyén t 1é.

Néu k =1 thi r6 rang G, = {1,n — 1},
ddn dén P, = —1 (mod n).

Bai 6 (IMO 1977 (Ha Lan)). Cho sb tu
nhiénn > 2. DAtV := {1 +kn : k =
1,2,...}. Mét sb m € V dugc goi la khong
phdn tich duoc trong V néu khéng ton tai
hai s6 a,b € V sao cho m = ab. Chitng
minh rdng ton tai mét sb N € V sao cho cé
nhiéu hon mot cdch phdn tich N thanh tich
cdc phdn tit khéng phan tich dugc trong V.

Bai 7 (P Radovici-Marculescu). Chirng
minh rang 19'° khéng viet dugc & dang
m? + n* véi m, n ld hai so tu nhién.

5. TAP CON TRU MAT TRONG R

Ménh dé 5.1. Cho A la mdt nhdm con
khéng tdm thudng ctia nhém cong cdc sb
thuc (R,+). Nhom A hodc la xyclic hodc
tru mdt trong R.

Chitng minh. Dat e = inf{a € A : a > 0}.
S6 ¢ ludn ton tai vi néu cé6 mét phan ti
a€ A,a<0thi—a>0va —ac A. Ta
xét ba truong hop:

TH1. ¢ = 0: Khi d6 ton tai mot day sb thuc
duong (a,), C A gidm dan xubng 0. Xét
mot doan bat ky (a,b) C R, khéng mét
tinh t6ng quat c6 thé gid st 0 < a < b.
Khi d6 lubn c6 mot phan ti a,, trong diy
trén sao cho 0 < a, < b — a. Pat N =
[b/a,] € Z. Khi @6 dé thdy a < Na,, < b.
Vi A la m6t nhom nén Na, € A, do do
(a,b) N A # () va A la tru mat trong R.
TH2. € > O va ¢ ¢ A: Tuong tu nhu trén,
c6 mét diy sb thuc duong (an), C A
gidm dan xudng e. Vi e > 0 nén véi chi
s6 n di 16n thi 0 < pi1 — ap < €
Diéu nay mau thuln vé6i cach chon e vi
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ap+1 — an, € A (A la moét nhém). Do do
truong hop nay khong xay ra.

TH3.e > 0vie € A: Moisb thuca € A
déu c6 bifu dién dang a = ne + b véi
ne€Zval<b<e Do Alamot nhom
nén b = a — ne € A. Tu cach chon €
suy ra b = 0. VAy A = €Z la m6t nhom
xyclic. O

Vi du 5.2 (DeMO). Cho truéc mét hinh
chit nhdt. Theo phuong cla cdc canh, cdt
hinh chit nhdt thanh hai hodc ba hinh chit
nhdt bang nhau va giit lai mot. Chiing
minh rdng véi moi € > 0 cho trudc, xudt
phdt tit hinh chit nhdt ban ddu, ¢ hitu
han cdch cdt sao cho hinh chit nhdt cubi
cting ¢6 ty 1é hai canh nam trong khodng
(1—¢1+e¢).

Loi gidi. Goi ty sb d6 dai hai canh cla
hinh chit nhdt ban ddu la r. Sau mét sb
hitu han lan cdt, ty s6 do dai hai canh
hinh chit nhdt mdi co dang 2™3"r vdi
m,n € Z. P& chitng minh ty sb nay gdn
1 tity y, ta chitng minh két qud tdng qudt
hon la tap {2m3" : m,n € Z} trt madt
trén R>. Diéu nay tuong duong véi tdp
A = {m+nlogy3 : m,n € Z} trt mdt
trén R. Khdng dinh dugc suy ra tic Ménh
de 5.1.

Vi du 5.3 (V. L. Arnold). Chitng minh rang
¢6 vb han liiy thira (ké cd dm) ctia 2 bt
ddu bang chit s6 7.

Loi gidi. Mot liy thita 2% 6 chit sb ddu
tién la 7 khi va chi khi ton tai h € Z sao
cho 7 < 2¥/10" < 8. Ta di chitng minh

tdp {2¥/5" : k,h € Z} tri mdt trén R>q,
hay tuong duong, tdp A = {k + hlogy 5 :
k,h € Z} trit mdt trén R. Piéu nay duoc
suy ra tir Ménh dé 5.1.

Bai 8. Cho dnh xa lién tuc f : R — R thoa
man f(x) = f(z +2) = f(z +V/3) véi
moi x € R. Chitng minh rang f la mot dnh
xa hdng.

Bai 9. Chitng minh rdng tdp {sinn : n €
Z} tru mdt trong doan [—1,1].

Bai 10. Trén mdt phdng toa dé, cho P la
mét ngii gide déu va X # 0 lad mot tdp
cdc diém sao cho X déng dbi véi cdc phép
ldy dbi xitng qua canh ciia P. Chitng minh
rang X trit mdt trén mdt phdng.
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