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HOI TOAN HOC VIET NAM  KY THI OLYMPIC TOAN SINH VIEN VA HOC SINH NAM 2018

I\ PE THI CHINH THUC
= Mon thi: Giai tich
(Pé thi c6 02 trang) Thoi gian lam bai: 180 phuit
Bang B

Bai B.1. Cho (z,,)%_, 1a ddy s6 dugc xac dinh béi cac diéu kién

L o 2017
xr xr
2018 ™ ' 2018

r1 = 2019, Tnp4+1 — n vn > 1.

1. (2 diém) Chiing minh rang (z,,) o , la mét day s6 tdng ngit va khong bi chin trén.
2. (2 diém) Chiing minh rﬁng

Ln

1 1
=2018< — ) vn > 1.

LTn+1 — 1 Ly — 1 LTn+1 — 1

3. (2 diém) Tim

. 1 T Tn
lim + + .o+ —].
n—oo \ rg — 1 x3 — 1 Tp4+1 — 1

Bai B.2. Cho ham sb
1
r?2sin— néux #£0
f(x) = { z =0

0 néux = 0.

1. (2 diém) Tinh f'(z) néu z # 0.
2. (2 diém) Tinh f’(0).

3. (2 diém) Ham f c6 dao ham cAp hai tai diém & = 0 hay khong?

Bai B.3. (6 diém) Giad st f : [0,1] — R 13 m6t ham s6 lién tuc sao cho

/01 F(a)de = /01 o f (z)da.

Chiing minh ring ton tai s thuc ¢ € (0, 1) sao cho

f(c) = 2018 /OC f(x)dx.

Xem tiép trang sau)
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Bai B.4. M6t quan sat vién C diing cach duong dua Ot mét khoang OC = 1 km (OC L Ot).

Hai van dong vién dién kinh A, B xuét
phat tai O va chay cung luc (sang phai,
nhu hinh vé) trén dudng dua. Géc 6§ =
/Z(CA,CB) dudc goi la goc nhin tt C
dén hai vin d6ng vién. Gia st B luén chay
nhanh gép bbn 14n A.

buwong dua Q0 A B

1. (2 diém) Tinh tan 0 theo x = O A (km).

2. (4 diém) Xéc dinh vi tri clia hai vin ddng vién trén dudng dua d€ géc nhin 6 tit C dén ho dat gia
tri 16n nhét.

Bai B.5. Gia st f : [0, +00) — R 13 mo6t ham sb kha vi, v6i f/ duong va lién tuc, sao cho

1
F(0)=0va lim

e P+ + @)

1. (3 diém) Chting minh rang ham f bi chin trén.

2. (1,5 diém) Hay tim vi du vé mét ham £ : [0, +00) — R kha vi va bi chin trén, véi f/ duong va
lién tuc, £(0) = 0, sao cho gi6i han
li !
1m
z—+oo f/(z)(1 + 22 + f(z))

ton tai va hitu han.

3. (1,5 diém) Hay tim vi du vé mot ham f thda mén tit ca cac diéu kién clia dé bai.

HET

Ghi cha: Cdn bé coi thi khéng gidi thich gi thém.



